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'উপক্ৰমণিক৷ ৷ 


যি শাস্ত্ৰে সমান থলত অঁক৷ আকৃতিৰ অৰ্থাৎ দীঘল আৰু 
পুতল থক৷ ক্ষেত্ৰৰ মাথোন আকাৰ আৰু পৰিমাণৰ বিচাৰ 
কৰে, সেই শাস্ত্ৰৰ নাম ক্ষেত্ৰ জ্যামিতি ৷ 

ক্ষেত্ৰ জ্যামিতি এঘাৰ খণ্ডে বিভক্ত। প্রথম খণ্ডত আঠ- 
চল্লিশট। প্রতিজ্ঞা আছে; আৰু সেই বিলাক তিনি অংশে 
বিভাজ্য ৷ 

১ম প্রতিজ্ঞাৰ পৰ৷ ছাবিশ প্রতিজ্ঞালৈকে প্রথম অংশ। 
প্রথম অংশত ৰেখ|, কোণ আৰু ত্ৰিভূজ এই কেই বিধৰ 
আলোচন) কৰ| হৈছে। _ 

সাতাইশ প্রতিজ্ঞাৰ পৰ৷ চৌত্ৰিশ প্রতিজ্ঞালৈকে দ্বিতীয় 
অংশ আৰু তাত! সমান্তৰাল সৰল ৰেখা৷ আৰু সমান্তৰাল 
ক্ষেত্ৰৰ বিষয় উল্লেখ আছে । 

পয়ত্ৰিশ প্ৰতিজ্ঞাৰ পৰা আঠচল্লিশ প্রতিজ্ঞালৈকে তৃতীয় 
অংশ ; তাত, সমান্তৰাল, ক্ষেত্ৰ আৰু ত্ৰিভুজৰ পৰস্পৰ সম্বন্ধ 
আৰু তুল্যত৷ দেখুৱ৷ গৈছে। 


সংজ্ঞা, স্বীকাধ্য, স্বতঃসিদ্ধ "এই তিনোৰ সাহায্যে সৈতে, 
প্ৰতিজ্ঞাবোৰৰ প্ৰমাণ হয়। 


0" ০ 
সংজ্ঞ|, শব্দ, ক্ষেত্ৰ সম্পৰ্কে কেতবোৰ আৱশ্যকীয় বৰ্ণন৷ ৷ 
স্বীকাধ্য, বিন৷ প্ৰমাণে মানি লোৱ| প্রতিজ্ঞা ৷ 
স্বতঃসিদ্ধ, যিবোৰ সত্যই প্রমাণৰ প্রয়োজন না ৰাখে, 
এনেই সঁচ। বুলি প্রতীয়মান হয়। 
সংজ্ঞাবোৰে পৰিমাণ, স্বীকাধ্যে অঙন্ধন আৰু স্বতঃসিন্ধে৷ 
উপপত্তি সিদ্ধি কৰে। 


প্ৰতিজ্ঞ৷ ৷ 


[এত 
০29 


ত 


প্রতিজ্ঞা শব্দে সাধ্য নিৰ্দ্দেশ ; অৰ্থাৎ সাধন কৰিব লগিয়৷ 
বিষয়ৰ নিৰূপণ ৷ প্রতিজ্ঞ| দুবিধ সম্পাদ্ধয আৰু উপপাদ্য ৷ 

কোনে। ক্ৰিয়| সম্পাদন কৰ৷ অৰ্থাৎ ক্ষেত্ৰসম্পৰ্কে কোনে] 
ৰেখাদি ঢন| ব| কোনো ক্ষেত্ৰ অঙ্কিত কৰা যি প্ৰতিজ্ঞাৰ 

কোনে সত্যপ্ৰমাণ কৰ৷ যি প্রতিজ্ঞাৰ উদ্দেশ্য, তাক 
উপপাছ্যু বোলে ৷ 

প্ৰায় প্রত্যেক প্ৰতিজ্ঞাই ছয় ভাগে বিভক্ত ৷ 

১। সাধাৰণ স্মুত্ৰ। যেনে, এট নিৰূপিত সীমাবান 
সবল ৰেখাৰ ওপৰত এটা সমবাহু ত্ৰিভুজ অঙ্কিত কৰিব লাগিব 
(১মপ)। 

২। বিশেষ স্ুত্ৰ। যেনে, কখ এট নিৰূপিত সৰল 
ৰেখা, তাৰ ওপৰত এটা সমবাহু ত্ৰিভুজ সাজিব লাগিব। 
(১মপ্র) 

৩। ক্ৰিয়া সম্পাদন ব| অঙ্কধন। যেনে, ক বিন্দু কেন্দ্ৰ 


ধৰি কৰব ব্যাসাদ্ধ লই খগঘ নামে এট বৃত্‌ আঁক| ইত্যাদি 
(১মপ্ৰ) 


|০ 


3৪ | অবধাৰণ৷। যেনে, এতিয়৷ কখগ এট। সমবাহু 
ত্ৰিভুজ হ'ব। (১মপ্র)। - 

৫ । উপপত্তি ব৷ প্রমাণ ৷ যেনে, ক, খগঘ বৃত্তৰ কেন্ত, 
এতেকে কখ আৰু কগ হুয়ে| সমান ইত্যাদি৷, (১মপ্র)। 

৬। সিদ্ধান্ত। যেনে, অতএব এট নিৰূপিত সীমাবান 
সৰল ৰেখাৰ ওপৰত এট সমবাহু ত্ৰিভুজ হত্যাদি ৷ (১ম প্র) ৷ 

সম্পাদ্ধ প্ৰতিজ্ঞাবোৰ স্বাভাৱিকে দুই অংশ বিশিষ্ট । দত্ত 
অৰ্থাৎ যি দিয়৷ থাকে ; উদ্দেশ্য অর্থাৎ যিটে৷ নিষ্পাদন কৰিব 
ত্া্ঢ[| 

উপপান্য প্ৰতিজ্ঞাও দুই অংশ বিশিষ্ট; পুৰ্ব্ব পক্ষ অৰ্থাৎ 
পোনে যি কল্পন। কৰি লোৱ!৷ হয়; সিদ্ধান্ত অৰ্থাৎ শেষত যি 
সত্য বুলি মীমাংসা! হয়। 

যি যি হেতু দৰ্শায় কোনে| সত্য নিব্বপণ কৰ| হয়, তাক 
উপপেত্তি বা প্ৰমাণ বোলে । 

ওপপত্তি হুবিধ। সৰল বা অন্বয়ী, আৰু বক্ৰ বা 
বাতিৰেকী ৷ ; 

যি উপপত্তিৰে, পূব্ব পক্ষৰ পৰা ক্ৰমাগত হেতু দৰ্শায় সত্য 
সিদ্ধান্ত কৰ৷ হয়, তাক সৰল বা অন্বয়ী উপপত্তি বোলে ৷: 

যি উপপত্তিৰে সিদ্ধান্তৰ বিপৰীত কোনে! বিষয় সঁচ] বুলি 
মানি লই আৰু তাক যুক্তিৰে সৈতে অসম্ভৱ প্রমাণ কৰি, পূৰ্ব্ 
সিদ্ধান্তই যে সত্য শেষত গৈ সাব্যস্থ কৰ| হয়, তাক বন্ৰুব৷ 
ব্যতিৰেকী উপপত্তি বোলে ৷ 


|/০ 

কোন প্রতিজ্ঞা সপ্ৰমাণ হলে, তাৰ পৰ| যি সত্য সহজে 
অনুভূত হয়, তাৰ নাম অনুমান । } 

হুটা প্রতিজ্ঞাৰ মাজত, যদি এটাৰ পুৰ্বপক্ষ আনটোৰ 


সিদ্ধান্ত আৰু সিদ্ধান্তটে| পুৰ্ব্বপক্ষ হয়, তেনেহ’লে সেই- 
বিলাকক বিপৰীত প্রতিজ্ঞা বোলে| 


জ্যামিতি সন্পৰ্কে সাঙ্কেতিক চিহ্ন ৷ 
7’ কাৰণ বুজায় 


<“, ত্ৰিভুজ বুজায় 
-'.- এতেকে , সমান =>, 
লাগি, 


= ঢ 
লৈলে: ন] শক টো | 0] এন 


ভওু=ঙ্সপ্ববনশশু্িৌি{ি{|া আস" ===" = ন = 
গু এ লা 


স্!া 


& অ ঢ্‌ 


অসমীয় টী 
ক্ষেত্ৰ জ্যামিতি। 


প্রথম খণ্ড । 


ংশ্ঞ্ঞা | 


টু. 8.2 = 
শশী 


ৰেখ৷ আৰু কোণ । 
১ ৷ যাৰ স্থিতি আছে কিন্তু বিস্তাৰ আৰু অংশ নাই, 
তাক বিন্দু বোল৷ যায়। 
২। যাব দীঘ আছে পুতল নাই, তাক ৰেখ বোল৷ যায়। 
৩ | ৰেখাৰ মূৰেই বিন্দু ৷ 


ই] 
৪ | বি বেখ| দুই মূৰ বিন্দুৰ মাজত পোন হৈ স্থিতি 


কৰে, তাক সৰল ৰেখ৷ বোলে । 


(ক) এটা বা ছুই মূৰে ছুটা আখৰ দি সবল ৰেখাৰ নাম 
থ'ব|। 

(খ) বি. বেখ| ছুই মূৰ বিন্দুৰ মাজত পোন হৈ নাথাকে, 
তাক বক্ৰ ব| বেঁক| বেখ৷ বোলে ! 

৫ 1 যাৰ দীঘ আৰু গুতল মাথোন আছে, তাক ধৰাতল 


বোলে। 


৬ | ধৰাতলৰ কাণেই’ ৰেখে] । 

৭ | যি ধ্ৰাতলৰ ওপৰত দই বিন্দু লগলগাই সৰল ৰেখ 
টানিলে, সবল ৰেখাটে| সেই ধৰাতলে সৈতে সম্পূৰ্ণৰূপে 
সংলগ্ন হৈ থাকে, তাক সমধৰাতল বোলে ৷ 

৮ | সমধৰাতলৰ ওপৰত, হুই পোনৰ ছট| সৰল ৰেখ] 
আহি মিল হ’লে সেই মিলন স্থলক চুক বা কোণ বোলে 
যদি ৰেখা দুটা, এটা ৰেখা হৈ নপৰে । 

> তা ৭৬লাৰ্ব শুলৰত। তুই (পোনৰ দুট! সৰল ৰেখ 
আহি মিল হ’লে সেই, মিলন স্থলক সৰল ৰৈখিক কোণ 
বোলে যদি সৰল ৰেখ হুটা, এটা সৰল ৰেখ! হৈ নপৰে। 

[ক) যি বিন্দুত এচা কোণ থাকে, তাত এটা আখিৰ দি 
সেই”কোণৰ নাম থ’ব পাৰ] 

(খ) যি বিন্দুত এটাতকৈ অধিক কোণ 


৷ থাকে, সেই 
বিন্দুত এটা আৰু যি যি ৰেখ| মিল হৈ. 


সেই কোণবোৰ 


টী 
কৰিছে, সেই সেই ৰেখাৰ মূৰত একোটাকৈ আখৰ দিবা| আৰু 
মাতিবৰ সময়ত যি কোণটে। ক’ব খোজ, সেই কোণ যি দুই 
ৰবেখ| মিলি কৰিছে, সেই হুই ৰেখাৰ এটাৰ মূৰৰ আখৰটো] 
পোনে' বিন্দুৰ আখৰ তাৰ পাছে, বাকী আখৰটে| শেষত 
মাতিব৷ ৷ 
এই চাইটা কোণৰ মাজত সে হাতৰ গোটাই মূৰব 
কোণঢে| ক’ব খুজিলে খক গ ব| গ ক খ তাৰ বীও হাতৰটে] 
ক’ব খোজ| যাদ গ কঘব| 
ঘকগতাৰ বাও হাতৰটে। 
খকচবাচকমঘ,; নিচেই 
বঁ|ও মূৰবটে। হ’লে চ ক ছ 
বা ছকচবুলি মাতিব লাগে। 


১০৭ | এট সৰল ৰেখ| আন এট সৰল ৰেখাৰ ওপৰত 
‘থিয় হৈ দুয়ো| ফালে যি দুই কোণ কৰে, যদি ছুয়ে| সমান হয়, 
তেন্তে সেই প্রতি কৌণক সমকোণ আৰু থিয় ৰেখাটোক তাৰ 
লম্ব বোলে। যেনে, কখগ বা ঘখগ সমকোণ;গখ তাৰ 
লম্ব ৷ ী 


[_" 
(| 
উল == । 


ব্ধ থা 


১১ | সমকোণতকৈ বহল কোণৰ নাম বৃহৎ কোণ । 


1 


কক খ 


>> | সমকোণতকৈ ঠেক,কোণৰ নাম স্থক্ষ্ম কোণ | 

(ক) দুটা কোণ মিল হৈ এটা| সমকোণৰ তুল্য হ’লে 
সিহতক পৰস্পৰৰ কমপ্ৰিমেণ্টৰি ব| সমকোণ-পূৰক কে:-- 
বেলি৷ যায়৷ 

(খ) হুটা কোণ মিল হৈ দৃটা সমকোণৰ তুল্য হ’লে, 
পসিহতক দ্বিসমকোণ-পূবক কোণ বোল৷ যায় | 

১৩ ৷ বস্তুৰ অন্তক সীম৷ বোলে'। 

১৪ । এটাব৷ অধিক সীমাই আগুৰ৷ খলক ক্ষেত্ৰ বোলে। 
যেনে, বৃদ্ধ, ৰৃত্ধাদী, ত্ৰিভূজ, চতুভূ'্জ,ইত্যাদি ৷ 

১৫ | সমধৰাতলৰ যি ক্ষেত্ৰ এটা বেঁক| ৰেখাৰে আঙুৰ! 
থাকে আৰু যাৰ ভিতৰত এনে এট. বন্দি থাকে যে, তাৰ পৰ! 


চল 
আঙঃাৱ| ৱেখালৈ যিমান সৰল ৰেখ] টান| যায় সকলবোৰ 
সমান হয়, সেই ক্ষেত্ৰক বৃত্ত বোলে । যেনে খগঘ।৷ 


(ক) বৃত্তৰ সীম| ৰেখাৰ নাম পৰিধি ৷ 

১৬ ৷ বৃত্তৰ যি অন্তৰ্স্থ বিন্দুৰ পৰা পৰিধিলৈ দুটা বা 
অধিক সৰল ৰেখ| টানিলে সকলবোৰ পৰস্পৰ সমান হয়, 
তাৰ নাম কেন্দ্ৰ | 

(ক) বৃত্তৰ কেন্দ্ৰৰ পব৷ ব্যাসাদ্ধ ঢানি পৰিধিক সমানে 
৩৬০ আংশ কৰিলে, কেন্দ্ৰৰ চাৰিও ফালে যিবোৰ কোণ উৎপন্ন 
হয়, সেই প্রতি কোণৰ পৰিমাণ এক এক ডিঞী ৷ এনে ৯০ 
ডিঞীয়ে এক সমকোণ ৷ 

১৭ ৷ যি সবল ৰেখ| কেন্দ্ৰ ভেদ কৰি দুয়ো] ফালে 
পৰিধিক স্পৰ্শ কৰেগৈ, তাক ব্যাস বোলে। বেনে খঘ।৷ " 

(ক) কেন্দ্ৰৰ পৰ৷ পৰিধিলৈ টনা ৰেখাৰ নাম ব্যাসাদ্ধ ৷ 
যেনে কগ। 

১৮ । যি ক্ষেত্ৰক ব্যাসে আৰু ব্যাসে কটা] পৰিধিৰ এক 
খণ্ডে আগুৰি থাকে, তাক ৰূত্তাদ্ধ বোল| যায়। যেনে খগঘ।৷ 


[ ॥৬% ?] 


= 


১৯ | বি ক্ষেত্ৰক এটা সৰল ৰেখাই আৰু সেই সৰল 


ৰেখাই কট৷ পৰিধিৰ এক খণ্ডে আগুৰি থাকে, তাক বুভ্ভাংশ 


বোল। যায়। যেনে স্ব ছচ। 

(ক) পৰিধিত তিনটা আখৰাদি বৃত্তৰ নাম থ বা বৃত্তাৰ্দ্ধ 
আৰু ৰূত্তাংশৰ নাম ৰাখিলে, ৰেখাটোৰ ছ্মূৰে দুটা পৰিধিত 
এটা আখৰ দিব| আৰু মাতিবৰ বেলিকা পোনে য’ৰ পৰ 
ইচ্ছ৷ ত’ৰ পৰ| মাতিব৷ ৷ 

২৭ | সৰল ৰেখাই আগুৰা ক্ষেত্ৰৰ নাম সৰল ৰৈখিক 
ক্ষেত্ৰ। যেনে ত্ৰিভুজ, চতুৰ্ভুজ, বহুভুজ | 

২১ | তিনট| সবল ৰেখাই আগুৰ৷ ক্ষেত্ৰৰ নাম ত্ৰিভুজ ৷ 

২২ ৷ চাইট সৰল ৰেখাই আগুৰ৷ ক্ষেত্ৰৰ নাম চতুভুঞ্জ ৷ 

২৩ | চাইটাতকৈ বেশি সৰল ৰেখাই আগুৰ| ক্ষেত্ৰৰ 
নাম বহুভুজ | যেনে, পঞ্চভুজ, বড়ভুজ, সপ্তভুজ হত্য। দি ৷ 

(ক) ত্ৰিভুজ, চতুভূুজ আৰু বহুভুজৰ নাম ॥থ’লে কোপে 
পতি আখৰ দি পোনে য’ৰ প্ৰ| মন যায় ত’ৰ পৰ| মাতিব| ; 


পমাস্তৰ৷ল ক্ষেত্ৰৰ সন্মুখৰ তুই চুকে আখৰ দি আৰু ত্ৰিভুজত 
এট আখৰ, দি মাতিলেও হয় ৷ 


স্বীস্ল=========== 


(ক) এই তিনটা ত্ৰিভুজৰ ভুজ অনুসাৰে নাম৷ 


_ 


২৭ । | ৬ 
(ক) সমকোণি ত্ৰিভুজৰ সমকোণৰ সম্মুখৰ ভুজৰ নাম 
কৰ্ণ। 


[৮ -] 
২৮ ৷ এটা বৃহৎ কোণ থক| ত্ৰিভুজৰ নাম বৰৃহৎকোণি 
ত্ৰিভুজ । 
২৯ | তিনটা স্থক্ষ্ম কোণ থক| ত্ৰিভুজৰ নাম স্ূক্ষ্মকোণি 
(ক) এই তিনটা ত্ৰিভুজৰ কোণ অনুসাৰে নাম । 
(খ) ওপৰত কোৱা ছয় বিধ বাজে আকু ত্ৰিভুজ নাই। 


নীল ভনননমল==, 


চতুভুৰ্জ। 


১৬%) 


১০ | যি চতুভুঞিৰ চাৰিও ভুজ সমান, আৰু চাৰিও 
কোণ সমকোণ তাক বগক্ষেত্ৰ বোলে। 

৩১ | বি চতুভু'জৰ কোণ কেইট| সমকোণ, কিন্তু সকল 
জুজ সমান নহয়, তাক আয়ত “ক্ষেত্ৰ বোলে। 


0 


৩২ | যি চতুভুজৰ ভুজবোৰ সমান, 


কিন্তু কোণ কেহঁট] 
সমকোণ নহয়, তাক ৰস্বস বোলে| 


৮১; ১৬]; 


যি} 


৩৩ । যি চতুভু"জৰ সম্মুখৰ ভূজবোৰ সমান, কিন্তু 
কোণবোৰ সমকোণ নহয়, তাক বন্বৈড বোলে। 

৩৪ | ইয়াৰ বাজে আন চতুৰভুৰ্জ ক্ষেত্ৰক বিষম চতুভূ 
বোলে ৷ 

(ক) যি সৰল ৰেখাই চতুভু'জৰ সম্মুখৰ কোণ সংলগ্ন 
কৰে, তাক শ্ৰুতি বোল৷ যায়. 


৩৫ । যি সবল ৰেখাবোৰ একে সমধৰাতলৰ ওপৰত 
থাকি, দুয়ে| পোনে যিমান কি দূৰৈলৈ বঢ়োৱ৷ যায়, কেতিয়াও 
নিমিলে, সেইবোৰক সমান্তৰাল সৰল ৰেখ| বোলে। 

(ক) যি চতুভু'জৰ সন্মুখৰ ভুজ সমান্তৰাল, তাক সমান্ত- 
খাল ক্ষেত্ৰ বোলে। 

(খ) বৰ্গক্ষেত্ৰ, আয়ত, ৰনম্বস আৰু ৰনম্বৈড ক্ষেত্ৰবোৰ 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ তাত বাজে আৰু সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ নাই । 


স্বীকাৰ্য্য ৷ 
মানি লোৱা যাওক ৷ 
১ | এটা বিন্দুৰ পৰা আন এটা বিন্দুলৈ সৰল ৰেখ] 
ঢটানিব পাবি ৷ 
২ ৷ সীমাবান কোনে সৰল ৰেখ] [0] দূৰৈ ইচ্ছ| 
“তিমান দূৰৈলৈ পোনে পোনে বঢ়াব পাৰি | 


ঢুব(১:1% 
৬ কোনো এটা বিন্দু কেন্দ্ৰ ধৰি যিমান দূৰৈ ইচ্ছ| 
সিমান দূৰৈলৈ ব্যাসাৰ্দ্ধ লই বৃত্ত অঙ্কিত কৰিব পাৰি ৷ 


"তম" "সমসম==ঞ=ন====। 


স্বতঃসিদ্ধ। 
১ বি যি বস্ত্র শলত্যকে কোনে| এক বস্তুৰ সমান, 
সেই সেই বস্তুৰ পৰস্পৰ সমান৷ 
[_ টা) ভেবে সেতে সমান বস্তু যোগ, দিলে 


গোটেইটো সমান হয়। 
৩ | সমান বস্তুৰপৰ| সমান বস্তু বাদ দিলে বাকী সমান 
থাকে। ৰ । 
৪ । সমান বস্ত্ৰবে সৈতে 
গোটেহটে| অসমান হয় | 


£1 অসমান বস্তুৰপৰ৷ সমান বস্তু বাদ দিলে বাকী 
অসমান থাকে৷ 


অসমান বস্ত্ৰ যোগ দিলে 


৬ বি যিবন্ধ এত্যেকে কোনে| এক বস্তুৰ তৃগুণ, সেই 
সেই বস্ত্ৰ পৰস্পৰ সমান ৷ 


৭| যি যি বস্তু প্ৰত্যেকে কোনে 
সেই বস্তু পৰস্পৰ সমান ৷ 

_৮ | বি যি বস্তু বহলে মিলে অৰ্থাৎ দুয়ে| 
সম্পূর্ণ কৈ জুৰি থাকে, সেই সেই বস্তু সমান ৷ 


1 এক বস্তুৰ অঞ্ধ, সেই 


এখান ঠাই 


[ ১৯, ] 
৯ | গোটাইটে।] বস্তু অংশতকৈ ডাঙ্গৰ ৷ 
১০ । তুই সৰল ত, এখন ঠাই আঞ্ুৰিব নোৱাৰে ৷ 
১১ ৷ সকল সমকোণ পৰস্পৰ সমান । 
১২ ৷ এটা সৰল ৰেখা, আন দুই সৰল ৰেখাৰ ওপৰত পৰি 
যদি একে ফালৰ ভিতৰ কোণ দুটাক’ দুই সমকোণতকৈ 
সৰু কৰে, তেনেহ’লে সেই ছুই সবল ৰেখ! বঢ়ালে, যি ফালৰ 


ভিতৰ কোণ হুট। দুই সমকোণতকৈ সক সেই ফালে মিল 
হ’ব| 


১ম প্রতিজ্ঞা--সম্পান্ত ৷ 
আকৃতি ২ বিধ।৷ 

ট| নিক্লুপিত সীমাবান সৰল ৰেখাৰ ওপৰত এট| সমবাহ ত্ৰিভুজ 
অ;=ও কৰিব লাগিব। 

ক খ এটা নিকলপিত 
সবল ৰেখা, তাৰ ওপৰত 
এট সমবান্ছ ত্ৰিভুজ 
আকিব লাগিব। ক বিন্দু ্‌ 
কেন্দ্ৰ ধৰি ক খ ব্যাসাৰ্্দ লই খ ঘ ছ নামে এট বৃত্ত আক৷ ৷ 
আকৌ খ বিন্দু কেন্দ্ৰ ধৰিখ ক ব্যাসাদ্ধ লই ক ঘ চ নামে" 


[[; ১২১ |] 


আৰু এটা বৃত্ত আক৷ (৩ স্বী)। ঘ বিন্দুত দুয়ে| 
বৃত্ত কটাকটি কৰিছে; ঘ বিন্দুৰ পৰ| ঘ ক আৰু ঘ খ নামে 
দুট| সৰল ৰেখ ক আৰু খ বিন্দুলৈ টান| (১ স্বী )। এতিয়া, 
কখঘ এটা সমবাহু ত্ৰিভুজ হ’ব। 

কাৰণ, ক,খঘছ বৃত্তৰ কেন্দ্ৰ, এতেকে কখ আৰু ক ঘ 
প্ৰম্পৰ সমান (১৫ স;ং )খ, কমথঘ চ বৃত্তৰ (কেন্দ্ৰ, ' এতেকে 
কখআৰুবৰ ঘপৰস্পৰ সমান ( ১৫সং) স্তৃতৰাং কঘ আৰু খঘ 
প্ৰত্যেকে ক খ সবল ৰেখাৰ সমান; কিন্তু যি যি বস্তু প্ৰত্যেকে 
কোনে এক বস্তুৰ সমান, সেই সেই বস্তু প্ৰস্পৰ সমান 
(১ স্ব); এতেকে ক ঘ, খঘ সৰল ৰেখাৰ সমান আৰু ক 
ঘ,ক খ,খঘ তিনোটঢটা| সৰল ৰেখ পৰস্পৰ সমান । স্মৃতৰাং 
ক খ ঘ এটা সমবাহু ত্ৰিভুজ ’/ আৰু তাক নিৰূপণকৈ 
দিয়া ক খ সৰল ৰেখাৰ ওপৰত অঁক| হ’ল। অতএব এট] 
নিৰূপিত সীমাবান সৰল 
হুতাদি ৷ 

(ক) কখ সৰল ৰেখাৰ আনফালে ক খ গ নামে ত্ৰিভূজ 
আকিলে দ্বিতীয় ব্ৰিধ আকুতি হ’ব ৷ 

(খ) প্রথম প্রতিজ্ঞাৰ সাহায্য লই ভূমিৰ দুগুণ ভুজে 
সৈতে এট। সমদ্বিবান্থ ত্ৰিভুজ আঁকিব পাৰি৷ 

১ম প্রতিজ্ঞাত অঁক৷ ত্ৰিভুজটোৰ কথ ভূমি ঘ আৰু চ 
লৈ বঢ়াই দিয়া| যেনে এই আকৃতিত আছে।. এতিয়৷ কচ 
আৰু য় ঘ প্রত্যেকে ক খ ভূমিৰ দুগুণ হৈছে। 


খাৰ ওপৰত এটা সমবাহু ত্ৰিভুজ 


ক, কেন্দ্র ধৰি ক চ ব্যাসাৰ্দ্ধ লই চ বছৰ্ত্ত আঁকা 
(৬ স্বী ); খ কেন্দ্ৰ কৰি খ ঘ ব্যাসদ্ধ লই ঘৰ৷ জ বৃত্ত আঁকা; 
তৃয়ে| বৃত্ত ৰ৷ বিন্দুত কটাকঢি কৰিছে; ৰবা, ক আৰু ৰাখ 
লগাই দিয়৷ ৷ ৰণ 

এতিয়া| ক খ বৰ৷ এনে এট সমদ্বিবাহু, ত্ৰিভূজ হ’ব যে, 
তাৰ কব আৰু ব বা ভুজ প্ৰত্যেকে ক খ ভূমিৰ দুগুণ । 

_কখল=কৰ্ (১৫নং); ",কচম২ কব 

নড্ৰুয়া ); = কৰ==২ কৰ। 

*" বঘল=খ বা ( ১৫ সং ); =, খঘল=২ কৰ 

( ক্ৰিয়া ); -"., খ ৰূা==২ কখ 

(গ) এইবিলাক সম্পাদ্ধয প্রতিজ্ঞ| ৷ 

১১ ২)৩,৯) ১০%; ১১১ ১২, ২২, ২৩; ৩১, 3২, ৪৪8, ৪৫, ৪৬ । 


১৪ ] 


২ প্রতিজ্ঞা--সম্পান্ত। 
আকৃতি ৮ বিধ! 
এটা নিৰূপিত বিন্দুৰ পৰ| এট| নিৰূপিত সৰল ৰেখাৰ সমান কবি 
এটা সবল বেথা টানিব লাগিব। ক, এট| নিকুপিত বিন্দু, খ গ এট! 


নিকূপিত সবল ৰেখা। ক, বিন্দুৰ পৰ৷ খ গ সৰল ৰেখাৰ সমান কৰি 
এট সৰল ৰেখ| টানিব লাগিব | 


ক আৰু খ সংলগ্ন কৰ 
(১ সস্বী)৷ কখৰৰেখাৰ ওপৰত 
ক খ চ নামে এটা সমবাহু ত্ৰিভুজ 
সাজা (১প)৷ চক আৰু চ 
খ ভুজছ আৰু জ লৈ বঢ়াই 
দিয়া| (২ স্বী)। ২, কেন্দ্ৰ কৰি 
খগব্যাসাদ্ধলহগ তট নামে 
এটা বৃত্ত আক| (৩ স্বকী )। চ জ ৰেখ| ট বিন্দুত কটা গল: 
আকৌ চ কেন্দ্ৰ কৰি, চট ব্যাসাৰ্ধ লই টদন নামে আৰু 
889) (950) )} = বিন্দুত কট| 
গঁলি | এতিয়া জ্াধামিৰল ৰেখ| ২ ৭ সৰল বেৰাৰ সমান ই’ব। 

কাৰণ খ, গ তঢ বৃত্তৰ কেন্দ্ৰ: এতেকে খ গ আৰু খট 
পৰস্পৰ সমান ( ১৫ সং)। চ,টদন বৃত্তৰ কেন্দ্ৰ, এতেকে 
চট আকুচন পৰস্পৰ সমান (১৫ সং )। আৰু তাইহঁতৰ 
মিংশ চ ক আৰু চখ সমান আছে (২৪ সং ), এতেকে বাকী 
কন আৰু খট সমান (৩স্ব)। কিন্তু পূব্বে দেখুৱা| হৈছে 


|[ ১৫৫ 


যে, খ গ ৰেখ| খ ট ৰেখাৰ সমান, স্মুতৰাং কন আৰু খগ 
এতো্যেকে খ ঢ‘ৰেখাৰ সমান। কিন্তু যি যি বস্তু প্ৰত্যেকে 
(কেনে এক বস্ত্ৰৰ সমান সিহঁত পৰস্পৰ সমান (১ স্ব), 
স্তৃত্বাং ক ন ৰেখ| খ গ ৰেখাৰ সমান। এতেকে ক 
নিৰূপিত বিন্দুৰ পৰা খ গ নিৰূপিত ৰেখাৰ সমান কৰি 
কন ৰেখ| টন| হ’ল। অতএব এটা নিৰূপিত বিন্দুৰ পৰা৷ 
এটা নিৰূপিত সৰল ৰেখাৰ সমান কৰি ইত্যাদি ৷ 

(ক) চক আৰু চ খ ভুজ আগৈয়ে বঢ়াই নিদি পেলায় 
গ তটৰুত্ত আাকি এটালে, ট লৈ, চ খ আৰু টদ ন বৃত্ত 
আঁকি এটালে ন লৈ, চ ক বঢ়াই দি ক্ৰিয়া কৰিলেও হ্য়। 

(খ) বাকী সাত বিধ আকৃতি অন্কিত কৰিব খুজিলে ৷ 

১ম । দিয়| বিন্দুটঢে| দিয়| বেখাৰ [| 0 শুব 
লগাই দিব৷ ৷ 

২্য়ু। ত ৰেখোৰ ঢেট8 জজ 
ৰেখাৰ তলে বা ওপৰে সমবাহু ত্ৰিভুজ আঁকিব! ৷ 

এয়। ণনিিভুজৰ বাহু ছৃট| ওপৰৰ ফালেই হওক ব| তলব 
ফালেই হওক বঢ়াই দিয়৷ ৷ 


ু=_---- --=- = -₹ূু 


[১৪৬৮] 
৩ প্রতিজ্ঞা--সনম্পান্ত ৷ 


আকুতি ২ বিধ। 

হট| সৰল ৰেথ| নিৰূপিত আছে, এট| ডাঙ্গৰ এটা সৰু। ডাঙ্গৰ- 
টোৰ সকটোৰ সমান কৰি এক খণ্ড কাটিব লাগিব। 

ক খ আৰু গ হুটা নিৰূপিত সৰল ৰেখ।। কংথ ৰেখে, গ 
বেখাতকৈ ডাঙ্গৰ : গ ৰেখাৰ সমান কৰি কখ ৰেখাৰ এক খণ্ড 
কাটিব লাগিব ৷ 

চ 


1 


ঘখ 


জ 
? বেধৰ সমান কৰি ক বিন্দুৰ পৰ| ক'চ টান| (২ প্র ) 
আৰু ক বিন্দু কেন্দ্ৰ কৰি কচ ব্যাসাদ্ধ লই চ জ ঘ নামে 
বৃত্ত অঙ্ধিত কৰা (৩স্বী) ক খ ৰেখা৷ ঘ লিদ্রত কটা 
গ’ল। এতিয়া ক ঘ, গ ৰেখাৰ সমান হ’ব। 
কাবণ ক,চজ ঘ বুত্তৰ কেন্দ্ৰ ; এতেকে কচ আৰু কমথৈষ 
[তাৰ সমান { ১৫ সংগী কিন্তুক চ,ণ্ ৰেখাৰ সানি কৰি 
টানি লোৱা হৈছে, এতেকে কঘ আৰু গ প্রত্যেকে কচ 
নিশাৰ সমান; স্থৃতৰাং ক ঘ আৰু গ পৰস্পৰ সমান (১ স্ব ) ৷ 
তোকে ক খ ডাঙ্গৰ ৰেখাৰ পৰা গ সৰু ৰেখাৰ সমান কৰি 
এক খণ্ড কট৷.হ’ল। আঅতএব দুটা সৰল ৰেখ| ইত্যাদি৷ 


ৰ 


৷} ১১%] 

(ক) এই পতিজ্ঞাৰ সাহায্যেৰে দুটা নিৰূপিত সৰল 
ৰেখাৰ যোগ আকু বিয়োগ ফলৰ সমান এট সৰল ৰেখা 
টানিব পাৰি। ্‌ 

(১ম) ক যখ, আৰু গ দুটা নিৰূপিত সৰল ৰেখা৷ 
ঢুইকে৷ যোগ কৰিলে যিমান দীঘল হ’ব, সিমান দীঘল এটা 
সবল ৰেখ| টানিব লাগিব। 

ক খ, ঘলৈ বঢ়াই 
দি, গ ৰবেখাৰ সমান 
কৰি খ চ কাটি লোৱ।। 

ক কেন্দ্ৰ কৰি কচ 
ব্যাসাদ্ধ লই চ জছ 
আক] (৩ স্বী) ক,ছ, 
সংলগ্ন কৰঁ৷ ... কছ= 
কচ (১৫ সং)। কিন্ত কচ==ক্খ-|-খচ, বা খগণ-গ; 
'. কছ==কখৰ-গ ৷ 

২য়। ‘কঘ আৰু গ জানিব| নিৰূপিত সবল ৰেখা৷ ৷ কথ 
আৰু গ দুইৰে| মাজত বাদ কাটিলে যিমান বাকী থাকে, 
সিমান দীঘল এট সৰল ৰেখ| টানিব লাগে । 

কঘ জানিব| গ ৰেখাতকৈ ডাঙ্গৰ । গ ৰেখাৰ সমান কৰি = 
চঘ কাঢ়ি লোৱা৷ ৷ ক, কেন্দ্ৰ কৰি কচ ব্যাসাৰ্দ্ধ লই চজছ 
বৃত্ত আক৷ ; (৩স্বী) কছ সংলগ্ন কৰঁ৷ ৷ 

স্‌ 


[দে 


“. ক্‌ছ==কচ ( ১৫ সং ) কিন্তু কচ==কঘ--ঘচ.ব| কথ-=গ : 
' কছ==কঘ--গ ৷ 


৪ প্রতিজ্ঞা--উপপাদ্ত ৷ 
আকৃতি নানাবিধ | 


বদি এটা ত্ৰিভুজৰ দুই ভুজ ক্ৰমে আন এট! ত্ৰিভূজৰ দুই: ভূজেসৈতে 
পৰস্পৰ সমান হয়, আৰু সিহঁতৰ সমান সমান ভুজৰ মধ্যবত্ত্তী কোণও 
যদি সমান হয়, তেনেহলে, দুয়ে| ত্ৰিভুজৰ ভূমি অৰ্থাৎ তৃতীয় 
হ’ব; ত্ৰিভুজ দুটা সমান হ’ব আৰু সমান সমান 
কোণ্বোৰতও পৰম্পৰ সমান হ’ব| 


ভুজ সমান 
ভুজ্জৰ সম্মুখৰ বাকী 


ক্থগআৰুখডচ দুটা ত্ৰিুজ। ক ব’গ ত্ৰিভুজৰ 
কংখ আৰু কগ ভুজ্জ, [+ ৰ ঘচ 
ভূজেসৈতে ক্ৰমে অৰ্থাৎ ক খ ভূজ, ঘঙ ভুজেসৈতে ক’গ ভুজ 
ঘটচভূুজেসৈতে সমান; আৰু খকগ কোণ ঙ ঘচ কোণৰ 
সমান । এতিয়া খগ ভূমি ঙ চ ভূমিৰ আৰু কখগ ত্ৰিভুজ, 
ঘ ঙচ ত্ৰিভুজৰ সমান হ’ব ; আৰু সমান সমান ভূজৰ সন্মুখৰ 
বাকী ক খ গ.কোণ ঘ ঙ চ কোণে সৈতে ক গ খ কোণ ঘচড 
“কোণে সেতে সমান হ’ব। 


ৰাবণ, বদি ক খ গলত্ৰিভূজ ঘ ঙ চ ত্ৰিভূজৰ ওপৰত 
এনেদৰে ৰখ৷ যায়, যেন ক বিন্দু ঘ বিন্দু সৈতে আৰু ক খ 
ভুজ ঘঙ == সৈতে মিলি পৰে, তেন্তে, খ বিন্দু ড বিন্দু 
সৈতে মিলিও ৷ কিয়ানে| ক খ ভুজ ঘ ঙ ভুজৰ সমান ( কল্পন৷ ) 
কব ভুজ ঘডভূুজে সৈতে মিলিলে কগ ভূজ ঘচ ভূজৰ 
ওপবত পৰিব । কিয়ানে| খ ক গ কোণ ডউ ঘ চ কোণৰ 
সমান ( কল্পন| ); আৰু গ-বিন্দুও চ বিন্দু সৈতে মিল হ’ব, 
যে হেতুক কগ ভুজ ঘচ ভুজৰ সমান ( কল্পন৷ )। ত 
ঙ বিন্দু সৈতে মিলিব বুলি আগৈয়ে দেখুৱ৷ হৈছে-; "ভ্তেকে 


[২ 


খগ ভূমি ৬ঙচভূমি সৈতে মিল হ’ব। কিয়নে। খ বিন্দু 
ড বিন্দু সৈতে, গবিন্দু চ বিন্দু সৈতে মিলিলেও খ গ ভূমি 
বদলি ৬ চ ভূমি সৈতে নিমিলে, তেনেহলে খ গ আৰু ৬ চ ছুয়ে| 
ৰেখাই এখন ঠাই আগুৰিব। কিন্তু এনে,সম্তৱ নহয় (১০ স্ব), 
স্থুতৰাং খ গ ভূমি ঙ চ ভূমি সৈতে মিলিবই মিলিব, আৰু 
সমান হব !( স্ব ৮), আৰু কৰ গ গোটেই ত্ৰিভুজটো ঘঙ চ 
গোটেই ত্ৰিভুজে সৈতে মিলি যাব আৰু সমান হ’ব। তাত 
বাজে সিহঁতৰ বাকী,কোণবিলাকও অর্থাৎ ক খ গ কোণ 
ঘডঙচ কোণে সৈতে, কগখ কোণ ঘচ ড কোণে সৈতে মিলি 
সমান হ’ব। অতএব, যদি এট৷ ত্ৰিভুজৰ ইত্যাদি ৷ 

[ক) ৪, ৮, ২৬ এই তিনি প্রতিজ্ঞাই ভুজ কোণ, কালি 
তিনে| পদে ত্ৰিভূজৰ সমানত] অমাণ কৰে। তাত বাজে 
আন যি যি প্রতিজ্ঞাত ত্ৰিভুজৰ সমানতাৰ বিষয় উল্লেখ 
আছে: সিহঁতে ত্ৰিভুজৰ কালিৰ 
কৰে। 

(খ) এইবিলাক উপপাদ্য প্ৰতিজ্ঞ। ৷ 

8১৫১৬, ৭৮,১৩, ১৪, ১৫, ১৩, ১৭, ১৮, 


ং৪% ২৫) ২৬) ২৭, ২৮, ২৯, ৩০, ৩২, তত, ১৪% ৩৫, ৩৬, ৩৭ 


সমানতা মাথোন প্ৰমাণ 


১০, স্টট সত 


৩৮; ৩৯, ৪০, ৪১, 8৪৩, ৪৭, ৪৮ | 


চা 
৫ প্রতিজ্ঞ৷া--উপপান্থা। 
আকুতি নানাবিধ ৷ 

লমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজ ভূমিৰ সংলগ্ন কোণ দুট| পৰস্পৰ সমান; আৰু 
সমান ভুঙজ্জ দুট| বঢ়ালে ভূমিৰ, আনফালে সংলগ্ন কোণবিলাকও সমান 
হ’ব | 

ক খ গ এটা সমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজ। তাৰ ক খ আৰু 
ক গ ভুজ পৰস্পৰ সমান; এই সমান ভুজ দুট৷ চ আৰু ছ 
বিন্দুলৈ বঢ়োৱ| যাওক। এতিয়া| কখগ কোণ ক গ খ 
কোণৰ আৰু গ খথচ কোণ খ’গ ছ কোণৰ সমান হ’’ব। 

কচ ৰেখাৰ মাজত জ নামে ঞ্চ 
এট বিন্দু লই ক ছ ৰেখাৰ পৰা৷ 
কজ বেখাৰ সমান কৰি কট 
কাটি লোৱ৷ (৩ প্র) গ, জ আৰু 
খ, ট লগাই দিয়৷ (১স্বী) জ/ ট 
এতিয়া|. =- জঁ ৰেখা৷ কট ৰেখাৰ ং 
সমান (;ক্ৰয়| ); আৰু ক বখ চ চ্্‌ 
বেখ৷ ক গ ৰেখাৰ সমান ( কল্পন৷ ); এতেকে ক.জ গ 
ত্ৰিভুজৰ ক জ আৰু কগ ভুজ ক্ৰেমে কটৰ তত্ৰৈভুজৰ কট 
আৰু ক খ ভূজে সৈতে সমান আৰু এই সমান সমান 
ভুজৰ মধ্যবস্তীা জ ক ট কোণটে| দুইৰে৷ ত্ৰিভুজৰ সামান্য 
কোণ; অৰ্থাৎ সেই একে কোণেই ছুয়ে৷ ত্ৰিভুজৰ সমান 


[ ২২ ] 

সমান ভুজৰ মাজত আছে; এতেকে সিহতৰ গজ আৰু 
খ ঢট ভূমি দুটা সমান, (৪প্র)। কজগনসনৰু কটৰখ 
ত্ৰিভুজ দৃটাও সমান; আকু সমান সমান ভুজৰ সন্মুখৰ বীকী 
কোণবোৰ অৰ্থাৎ ক গজ কোণ ক খট কোণৰকজগ 
কোণ ক ট খ কোণৰ সমান । আকৌ গোটেই ক জ ৰেখাটে। 
গোটেই ক ট ৰেখাৰ সমান। আৰু সিহতৰ ভংশ ক খ 
আৰু ক গ পৰস্পৰ সমান আছে; স্থৃতৰাং বীকী খজ আৰু 
গট সমান(৩স্ব)। গজ ৰেখ৷খট ৰেখাৰ সমান বলি 
পূৰ্ব্বে প্রমাণ কৰ| হৈছে; এই কাৰণে খ জ গ ত্ৰিভুজৰ খ ভজ 
আৰু জগ ভুজগ )ট খ ত্ৰিভূজৰ গ টআৰুটৰখ ভুজ পৰস্পৰ 
সমান; আৰু সিহতৰ মধ্যবস্ত্তী খ জগ ত্ৰিভুজ গ ট খ ত্ৰিভুজৰ 
টা; মে 3তা% দ্রখ্ায় পয়ান ভূজৰ সন্মুখৰ কোণ- 
বিলাকও, অৰ্থাৎ জ খ গ কোণ ট খ’গ কোণৰ আৰু জ গখ 
কোণ ট খ গ কোণৰ সমান (৪ প্র) পূৰ্ব্বে ' প্রমাণ হৈছে 
যে, ক খ ট গোটেই কোণটে৷ ক গ জ গোটেই কোণটোৰ 
সমান, এতিয়া, আকৌ সিহতৰ অংশ গ খ ট্ব্থ গ জ কোণ 
দুটা সমান বুলি দেখুৱা গ’ল, এতেকে এই অংশ তুট|, গোটেই 
কোণ দুটাৰ পৰ] বাদ কাটিলে বীকী ক খ গ আৰক্ু1ু ক গ 
কোণ সমান থাকে, আৰু এই ছুটাই ভূমিত সংলগ্ন কোণ । 
জ খগ কোণ টগখ কোণৰ সমান যে তাক আগৈয়ে দেখুৱা 
হৈছে; আৰু সিহতৰ ভূমিৰ আন ফালৈ সংলগ্ন কোণ ৷ 
”অতএব সমদ্বিবাহ্থ ত্ৰিভূজৰ ইত্যাদি ৷ 


হা 


[[ ত 
এই প্ৰতিজ্ঞাৰ প্ৰথম অংশ অৰ্থাৎ ভূমিত সংলগ্ন কোণ 
সমান যে তাক আৰু দুই মতে প্রমাণ কৰ। যায়। 
১ম ৷ সমান ভুজ দুটা বঢ়াই নিদিয়াকৈ ক খ ৰেখাৰ 
মজত ঘ বিন্দু লই ক ঘ 


ক 
ৰেখাৰ সমান কৰি ক.ঙ ন 
কাঢ়ি লোৱা (৩ প্র)। ১১ 
দৰা ঘা! ঘ/ ন 
ঘ আকু ৬, ৬ আৰু খ, ঘ /,- 
আৰু গ সংলগ্ন কৰ৷। ্থ ৷ 


কখ-==কগ ( কল্পন| ), কঘ-==কঙ ( ভ্ৰিয়৷ ) *, কখ্7 
কঙ= কগ--কঘ ; খকগ কোণ ছুয়েো| ব্ৰৈভুজৰ সামান্য; 
.", খঙ==গঘ .'. এ কখঙ== =, কগঘ .'., বীকী কখঙ কোণ= 
কগঘ কোণ (৪ প্র )। আকেৌ৷ ঘঙখ আৰু ৬ঙঘগ ত্ৰিভুজৰ 
ঘখ==ডগ, খঙ==গঘথ .'. ঘখ4-খঙল==ঙগল-গঘ; -"" ঘবঙ 
কোণ = ডগঘ কোণ ; .". = ঘঙখ== <, ডঘগ ; -"* বাকী ভঘখ 
কোণ==ঘঙগ কোণ ; আৰু বীকী ঘঙখ কোণ==ডখগ কোণ 
(৪ প্র); == আৰু ডঘগ এই সমান কোণ ছটা গোটেই ঙঘখ 
আৰু ঘঙগ কোণৰ পৰ। বাদ দিলে বীকী খঘগ কোণ==গঙৰখ 
কোণ ; আকৌ খঘগ আৰু গঙৰ ত্ৰিভূজৰ খঘ-==ঙগ, খঙ==গঘ 
+ খঘ-]-ঘথগ==গঙন-ঙখ, আৰু খঘগ কোণ==গঙখ (কোণ, 
= ঘগখ== =১ ঙখগ .", বাকী খবগ ব| কখগ কোণ= 
ডগখ ব| কথগ কোণ ( ৪8 প্ৰ ) ৷ 
১য়, ওপৰত ৰাখি পেলায়। 


[২] ]] { 
ভাব কৰা৷ কথখগ সমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজটে। যি ঠাইত আছে,.তাৰ 
পৰা| জানিব| তুলি ল’ল৷ ; এতিয়] 


ৰু ক্র 
এনেদৰে আকৌ৷ সেই ঠাইত ৰাখ। ; 
যেনে কখ ভুজ ঠিক কগ ভূজ থক| 
ঠাইত পৰে আৰু কগ ভুজ ঠিক কৃথ ধৰ ১ এ ৰ 


থক| গাইত পৰে; যেনে লগৰ আকৃতিটোত দেখুৱা আছে। 
কথ ভুজ কগ ভুজৰ ঠাইত পৰিলে খ বিন্দু গ বিন্দু থকা ঠাইত 
পৰি মিলি যাব; কাৰণ সমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজৰ দুই ভুজ সমান | 
সেই লেখিয়| কখ ভুজ কথ ভূজৰ ঠাইত পৰিলে গ বিন্দু খ 
বিন্দুৰ ঠাইত পৰি মিল হ’ব। আৰু সেই কাৰণে খগ ভূমি 
গখ ভূমিৰ ঠাইত মিল. হৈ পৰিব। কিয়নে, খগ ভূমি, 
গখ ভূমিৰ লগত মিলি নপৰিলে, অৱশ্য বেঁকাহৈ পৰিব 
আৰু লিহত৷ হয়৷ অথন ঠাই আঞ্ুৰিব।। কিন্ত দ্ট 
সৰল ৰেখাই এখন ঠাই আঙুৰিব নোৱাৰে, (১, স্ব); 
এতেকে খগ ভূমি গখ'ভূমি ঠাইত পৰি মিলি যাব, আৰু 
সিহত মিলি গ’লে কখগ কোণ কগখ কোণে সৈতে আৰু 
কগৰথ কোণ ক্থগ কোণে সৈতে মিলিব, আৰু মিলি 
সমান হ’ব। 

অধ্মান ৷ সমবাহু ত্ৰিভূজ সমান কোণি অৰ্থাং যি 
ত্ৰিভুজৰ তিনি ভুজ সমান তাৰ তিনে| কোণ সমান 

* কৰলকগ। ন কথগ কোণলযকগৰ কোণ (৫ প্র); 
''. কুখ==খগ .'. খকগ কোণ==খগক কোণ সেই মতে কগ= 


[[} (২৫ | 
গখ,."., গকখ: কোণ==কখগ (কোণ সুতৰাং তিনে| কোণ 
পৰস্পৰ সমান ৷ 


৬ প্রতিজ্ঞা--উপপাদন্য ৷ 
আকৃতি দুই বিধ ।. 
কোনে! ত্ৰিভূজৰ দৃট। কোণ সমান হ’লে সেই সমান কোণ হুটাৰ 
সম্মুখৰ ভুজ দুটাও সমান হ’ব। - 
কখগ এচ ত্ৰিভুজ ৷ তাৰ কখগ কোণ কগথ কোণৰ 
সমান ; এতেকে কখ ভুজ কগ ভুজৰ সমান ই'ব। 
কাৰণ, যদি সিহত সমান নহয় ক 
বুলি কোৱা! তেন্তে দুইৰে| মাজত ঘ 
এটা ডাঙ্গৰ হ’ব । যদি এনে সম্ভৱ, // 
কখ ভুজ জানিব| কগ ভূজতকৈ 
ডাঁঙ্সব -খ ভুজৰ পৰা কগ ভুজৰ সমান কৰি ঘখ কাটি লোৱ| 
(৩৫০:-;। ঘতআৰুগ লগাই দিয়|। 
এতিয়া, কখগ আৰু ঘখগ ত্ৰিভুজ দুটাৰ কগ ভুজ ঘখ 
ভুজৰ সমান ( ক্ৰিয়া )। খগ দুয়ো ত্ৰিভুজৰ সামান্য ভুজ, 
এতেকে ঘখ আকু খগ ভুজ কগ আৰু গখ ভুজে সৈতে সমান :- 
ঘখগ কোণ কগখ কোণৰ সমান ( কল্পন| ); স্বৃতৰাং কখ ভূমি 
ঘগ ভূমিৰ সমান ( ৪ প্র )। আৰু কথগ ত্ৰিভুজ ঘখগ ত্ৰিভুজৰ 


[[ তো 
সমান৷ কিন্তু ঘখগ ত্ৰিভুজটে৷ কখগ ত্ৰিভূজৰ এক অংশহে 
আৰু অংশ গোটঢেহটে। বস্তুৰ সমান হ’ব নোৱাৰে (৯ স্ব); 
এতেকে কখ ভুজ কগ ভূজৰ অসমান নহয় অর্থাৎ সমান। 
অতএব, কোনে| ত্ৰিভুজৰ ইত্যাদি 

(ক) যেতিয়| ভুজ হুটা বঢ়াই দিলে ভূমিৰ আন কালে 
সংলগ্ন কোণ সমান হয়, তেতিয়াও ত্ৰিভুজৰ দুই ভুজ সমান 
হ’ব৷ 

কখগ ত্ৰিভুজৰ কখ 
ভুজ, ঘলৈ, কগ ভূজ 
ডলৈ ব্ৰঢাই দিয়|। 
গখঘথ (কোণ খগঙ 
কৌোণৰ সমান | 
এতেকে, কখ আৰু 
কগ ভুজ সমান হ’ব ৷ 
যদি সমান নহয়, তেন্তে এটা ডাঙ্গৰ হ’ব | 


কথখ, জানিবা, 
কগ ভূজতকৈ ডাঙ্গৰ। জখ ৰেখ| কগ ৰেখাৰ সমান কৰি 


লই জ আৰু গ লগাই দিয়৷। খঘ ৰেখাৰ মাজত চ বিন্দু 
লই পেলায় খচ ৰেখাৰ সমান কৰি গছ কাটি লোৱ৷ (৩ প্র) 
খ, ভূ আকু গ,চ লগাই দিয়৷ ৷ 

এতিয়| খচ=গছ ( ক্ৰিয়া )৷ খগ, খগচ আৰু গখছ 
ত্ৰিভুজৰ সামান্য ভুজ -". খচ--খগ==গছ--খগ, _'. চখগ 
কোণ =ছগৰ কোণ (কল্পন|), চগ-|-খছু (৪ প্র) :.'. এ খগছ-= 


| [২ 

_, গখছ ; বীকী খচগ কোণ,==গছখ কোণ, আকৌ জখ 4+- খচ 
অৰ্থাৎ জচ-=কগ-+-গছ অৰ্থাৎ কচ, চগ==খছ, ', জচ + চগ 
==কছ--ছখ, জচগ কোণ = কছখ কোণ, ** ভূমি জগ= 
ভূমি কখ, .'. = জচগ = <= কছখ ( ৪ ); এতিয়া জচগ 
ত্ৰিভুজৰ পৰ৷ খগচ, আৰু কছখ ত্ৰিভুজৰ পৰ৷ গখছ এই 
সমান সমান বস্তু বাদ দিয়|। বাদ দিলে বাকী = জখগ 
===, কখগ ৷ কিন্তু জখগ ত্ৰিভুজ কখগ ত্ৰিভুজৰ এক অংশ । 
আৰু অংশ গোটেইটে| বস্তুৰ সমান হোৱ৷ অসম্ভৱ ( ৯১ স্ব)। 
এতেকে কখ ভুজ কগ ভুজৰ অসমান নহয় অৰ্থাৎ সমান ৷ 

অনুমান ৷ সমান কোণি ত্ৰিভুজ সমবাহুক অৰ্থাৎ যি 
ত্ৰিভুজৰ তিনি কোণ সমান তাৰ তিনে| ভুজ সমান ৷ 

যেহেতুক, কখগ কোণ==কগখ কোণ -'. কব==কগ, 
'. কখগ কোণ = খকগ কোণ .'", কগ==খগ, ** কগৰ কোণ 
= খকগ কোণ . . খক = খগ ; প্রত্যেকে তিনে। ভুজ পৰস্পৰ 
সমান | 

(খ) ৬ প্রতিজ্ঞা বক্ৰরুব| ব্যতিৰেকী প্রমাণৰ প্রথম 
দৃষ্টান্ত: এই বিলাক প্রতিজ্ঞাৰ প্রমাণ বক্ৰ। ৬, ৮, ১৪, 
ধখ3, ৫, ০১ ৩০, 8৪৯৪ | 

(গ) ৬ প্রতিজ্ঞাটো ৫ প্রতিজ্ঞাৰ বিপৰীত অৰ্থাৎ 
ওভোট৷ ৷ উপপাদ্য প্ৰতিজ্ঞাৰ হে বিপৰীত প্রতিজ্ঞ। আছে। 

এইবোৰ বিপৰীত প্রতিজ্ঞা ৷ 
৪ প্রতিজ্ঞাৰ বিপৰীত ৮ 


[ ২৮ ] 
৫ প্রতিজ্ঞাৰ বিপৰীত ৬ 


১৩ দু ১) 28 


১২ স্বতঃসিদ্ধৰ _,, ১৭ 
১৫ প্রতিজ্ঞাৰ _,, দিয়ানাই 


র্ ") ১৬০ 

"৪ ৰ হা ৫ 
২৭ প্রাতিজ্ঞাৰ বিপৰীত ২৯ 
মল ৰ ন ১১৯ 
ডঃ ূ  দিয়ানাই 
৩৭ ৰ ৰ (এ 
৩৮ "ৰ গে মুন 
৪ টু :, দিয়ানাই 
গুণ ৭ ৭ ৪17 


৭ প্ৰতিজ্ঞ৷- উপপাদ্য । 


প্রমাণ তিন বিধ ৷ 

একে ভূমিৰ ওপৰত একে ফালে এনে দুই ত্ৰিভূজ হ’ব নোৱাৰে, 

বাৰ ভূনিৰ এমূৰে সংলগ্ন ভূদ্গ দুট| পৰম্পৰ সমান আৰু ভূমিৰ আন 
মূৰে সংলগ্ন ভুজ দুটাও পৰম্পৰ সমান । 

যদি কোৱ| হ’ব পাৰে তেন্তে, কখ একে ভূমিৰ ওপৰত 


একে ফালে কখগ আকু কখচ নামে এনেকুৱ| দুট। ত্ৰিভুজ হওক, 


[ ২৯ 
যাৰ কখ ভূমিৰ ক মূৰে সংলগ্ন কগ, আৰু কচ ভুজ যেন পৰস্পৰ 
সমান আৰু খ মূৰে সংলগ্ন খগ, খচ ভূজ ছৃটাও পৰস্পৰ সমান! 
গ আৰু চ সংলগ্ন কৰ৷ ৷ 
১ম প্রমাণ। যেতিয়া তুয়ে| ত্ৰিভূজৰ শীৰ্ষ অর্থাৎ মূৰ 
কোণ, দুইৰে| বাহিৰে পৰে। যেনে এই আকৃতিত আছে। 
কগচ এটা ত্ৰিভূজ। তাৰ কগ আৰু কচ ভুজ পৰস্পৰ 


ণাঙ ৮ 


কু 
সমান ( কল্পন৷ )। এতেকে কগচ কোণ কচগ কোণৰ সমান 
(৫ প)।৷ কিন্তু কগচ কোণ খগচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ( ৯ স্ব ) ৷ 
স্মুতবাং কচগ কোণও খগচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ;: তেন্বে খচগ 
কোণ খগচ কোঁণতকৈ অতি ডাঙ্গৰ । আকৌ খগচ এটা ত্ৰিভুজ, 
ত:- ২গ আৰু খচ ভূজ পৰস্পৰ সমান ( কল্পন৷ ) স্থৃতৰাং 
খগচ কোণ খচগ কোণৰ সমান (৫ প্র )৷ কি খচগ কোণ 
খগচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ বুলি ওপৰত প্রমাণ কবা হৈছে: 
এতেকে কচগ কোণ খগচ (কোণতকৈ ডাঙ্গৰে| আৰু তাৰ 
সমানো এনে অসম্ভৱ ৷ অতএব একে ভূমিৰ ওপৰত ইত্যাদি ৷ 
২য় প্রমাণ । যেতিয়া এটা, ত্ৰিভূজৰ শীৰ্ষ কোণ আনটোৰ 
ভিতৰত পৰে, যেনে এই আকৃতিত আছে। 


[ ৩০ ] 

কচ আৰু কগ ভুজ জ আৰু ছ বিন্দুলৈ বঢ়াই দি, চ আৰু 
গ সংলগ্ন কৰ। । 

এতিয়া, কচ আৰু কগ ভুজ পৰস্পৰ সমান। ( কল্পন৷ ) 
এতেকে, গচ ভূমিৰ আন ফালে র ্জ 
সংলগ্ন ছগচ আৰু জচগ কোণ 
পৰস্পৰ সমান (৫ প্র) কিন্তু 
ছগচ কোণ খগচ কোণতকৈ 
ডাঙ্গৰ (৯ স্ব) স্বৃতৰাং জচগ 
কোণও খগচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ। তেন্তে খচগ কোণ খগচ 
কোণতকৈ অতি ডাঙ্গৰ। আকৌ  খগ ভূজ খচ ভুজৰ সমান 
( কল্পনা ) অতএব, খচগ কোণ খগচ কোণৰ সমান (৫ প্র ) ৷ 
কিন্তু বচগ খগচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ বুলি পুবে লম হৈছে, 
এতেকে খচগ কোণ খগচ কোণতকৈ এবেলি ডাঙ্গৰ, এবেলি 
তাৰ সমান এনে কেতিয়াও হ’ব নোৱাৰে৷ 
ভূমিৰ ওপৰত ইত্যাদি ৷ 

গয় প্রমাণ | যেতিয়া এটা ত্ৰিভূজৰ শীৰ্ষ কোণ আনটে| 
ত্ৰিভূজৰ ভূজত পৰে। ইয়াত স্পষ্ট দেখ৷ যায় যে, কখচ 
ত্ৰিভূজৰ কচ ভুজ কখগ ত্ৰিভুজৰ কগ ভূজৰ এক অংশহে | 
স্থৃতৰাং কচ ভুজ কগ ভুজেসৈতে সমান হোৱ| অতি অসম্ভৱ 
কথা (৯ স্ব )। অতএব একে ভূমিৰ ওপৰত ইত্যাদি ৷ 

(ক) * প্রতিজ্ঞাৰ ব্যৱহাৰ ৮ প্রতিজ্ঞাৰ বাজে আন 
কতে| দেখ নেযায় ৷ 


অতএব একে 


[৷ ৩১] 
৮, প্ৰতিজ্ঞ|--উপপান্য ৷ 


আকুতি নানাবিধ ৷ 


যদি এট ত্ৰিভূজৰ দুই ভুজ ভ্ৰুমে আন এটা ত্ৰিভুজৰ দুই 
ভূজেসৈতে সমান হয়, আৰু সিহতৰ ভূমিও যদি সমান হয়, 
তেন্তে সেই দুই ত্ৰিভূজৰ সমান সমান ভুজৰ মধ্যবত্তী কোণও _ 
সমান হব | 

কখগ আক চছজ দুটা ত্ৰিভুজ। সিহতৰ কখ আৰু কগ 
ভুজ ক্ৰেমে চছ আৰু চজ ভূজেসৈতে অৰ্থাৎ কখ ভুজ চছ ভূজে 


চ ট 


চ্‌ ডি 
সৈতে- =ৰু কগ ভুজ চজ ভুজে সৈতে সমান; আৰু খগ ভূমি 
ছজ ভূ|মৰ সমান । এতিয়৷ খকগ কোণ ছচজ কোণৰ সমান 
হ’ব | , { 
কাৰণ, যদি কখণগ ত্ৰৈভুজ চছজ ত্ৰিভুজৰ ওপৰত এনেদৰে 
ৰাখ| যায় যেন, খ বিন্দু ছ বিন্দুৰ ওপৰত আৰু খগ ৰেখ] ছজ 
ৰেখাৰ ওপৰত পৰে তেনেহলে গ বিন্দু জ বিন্দুসৈতে মিলিব ৷ 
কাৰণ, খগ ভূমি ছজ ভূমিৰ সমান ( কল্পন। ); খগ. ভূমি ছজ 


[০ ষ 

ভূমি সৈতে মিলিলে কখ-আৰু কগ ভুজ ক্ৰমে চছ আৰু চক্র 
ভুজে সৈতে মিলি যাব। কিয়নে৷ খগ ভূমি ছজ ভূমি সৈতে 
মিলিলে, কখ আৰু কগ ভুজ চছ আৰু চজ ভূজে সৈতে 
নিমিলি যদি, টছ আকু টজ যি ভ ভাজে আছে সেই ভাজে পৰে: 
তেন্তে একে ভূমিৰ ওপৰত একে ফালে এনে দুট। ত্ৰিভুজ হ’ব, 
যাৰ ভূমিৰ এমূৰে সংলগ্ন ভুজ দুটা পৰস্পৰ সমান আৰু 
ভূমিৰ আন মূৰে সংলগ্ন ভুজ হুটাও পৰস্পৰ সমান। কিন্তু 
তেনে হব নোৱাৰে ( ৭ প্র )। এতেকে, খগ ভূমি ছজ ভূমি 
লালা ভুজ চছ আৰু চজ ভুজে সণ্ত 
অৱশ্যাই মিলিব। স্মুতৰাং খকগ কোণও ছচজ কোণে সৈতে 
মিলিব আৰু তাৰ সমান হ’ব। অতএব যদি এট ত্ৰিভুজৰ 
ইত্যাদি ৷ 

(ক) ৮ প্ৰতিজ্ঞাৰ সৰল প্রমাণ ৷ 

১ম | তিভুজ দুটা এনেদৰে ৰাখ| যেন সিহতৰ ভূমি 
মিলি যায়। আৰু এটাৰ শীৰ্ষ ত 
কোণ ভূমিৰ ওপৰ ফালে আৰু 
আনটোর শীৰ্ষ কোণ তাৰ তল- 
ফালে পাৰে৷ আকৰু সমান সমান 
এই আকৃতিত আছে। ক আৰু 
ঙ লগাই দিয়৷ ৷ / 

-"" কখ==খউ ব| খঙ [., খকড কোণ = খঙক কোণ (৫ এ) 


এ 2 
চা >, 
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আকৌ কগ = চঙ বা গঙ ; .', গকঙ কোণ =গঙক কোণ 
(৫ প্র); ." খকগ কোণ==খঙগ কোণ (২ স্ব )। 

২য়। ত্ৰিভূজ দুঢ এনেদৰে ৰাখা, 
কোণ হুটা! তললৈ নামি সমান 
সমান ভুজ একে বিন্দুৰ পৰা ওলমি 
থাকে। যেনে এই আকৃতিত আছে। 
ক আৰু ঙ লগাই দিয়৷ ৷ 

‘. কগ=চঙ ব| গঙ; .'. গকঙ কোণ =গঙক (কোণ 
(৫ প্র ) আকৌ কথ = ঘঙ ব| খঙ; .'. খকঙ কোণ = খঙক 
কোণ (৫ প্র )৷ এতেকে গকঙ কোণ--খকঙ কোণ=!“/ 
কোণ--খঙক কোণ, অৰ্থাৎ গকখ কোণ = চঙখ কোণ ৷ 

গয়। আত্রিভুজ দুটা এনেকুৱাকৈ পৰস্পৰ 
লগাই ৰাখ| যেন সিহতৰ ভূমি মিল খায় 
আৰু মূৰ কোণ ভূমিৰ ওপৰে আৰু তলে 
পৰে আন “সান সমান ভুজ ভূমিৰ একে মূৰে 
থাকে যেনে এই আকৃতিত আছে ৷ | 

.'- কখ==ঘঙ বা খঙ ; ,", খকঙ কোণ =খণঙক কোণ 
(৫পতপ)। 


ন 


[[ ৩৭ 
৯ প্রতিজ্ঞা উপপান্ত ৷ 


আকৃতি ৩ বিধ ৷ 


এটা /নিনধপিত সৰল ৰৈখিক কোণ কাটি সমানে দ্ই 
কৰিব লাগিব | 

বক্‌গ এট সৰল ৰৈখিক (কোণ । ইয়াক কাটি সমানে 
হুই খণ্ড কৰিব লাগিব। 

‘কঁথ সূবল বেখাত, ঘ নামে এটা বিন্দু লই, কঘ সৰল 
ৰেখাৰ সুমান কৰি কব কাঢ়ি লোৱ| (৩ এ )।৷ ঘ আৰু ৬ 
লগাই দিয়া৷ ৷, ঘঙ সৰল ৰেখাৰ যি ফাল, কৃ বিন্দুৰ পৰ| দূবৈ, 
সেই ফালে ঘঙ সৰল ৰেখাৰ ওপৰত, ঘচঙ নামে এট। সমবাহু 
ত্ৰিভুজ অঙ্কিত কৰ|। ! ১ম প্র) ক আৰু চ লগাই, দিয়| ৷ 

এতিয়|৷, কচ সৰল ৰেখাৰ দ্বাৰাই খকগ কোণটে৷ সমানে 
দুই খণ্ড হ’ব। কাৰণ, কঘচ আৰু কডঙচ ত্ৰিভুজ হ্‌টাৰ কঘ 
আৰু কড ভুজ সমান ( ভ্ৰিয়৷ ) ৷ 
কচ দুয়ে৷ ত্ৰিভূজৰ সামান্য ভুজ 
কঘ আৰু কচ ভূজ, ক্ৰমে কঙ 
আৰু কচ ভূজে সৈতে সমান, 
আৰু ঘচ ভূমি ডচ ভূমিৰ সমান 

আছে। ( ২৪ সং)। এতেকে ্ি 
্‌ ঘকচ কোণ ৬কচ কোণৰ সমান (৮. প্র )। 


খণ্ড 


অতএব, খকগ 


[_ ৬& | 

সৰল ৰৈখিক কোণ্‌টোক, সমানে হুই খণ্ড কৰি কটা হ’ল। 
তঅতএব, এট নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক কোণ ইত্যাদি ৷ 

(ক ) প“্ৰঙ সৰল ৰেখাৰ যি ফাল ক বিন্দুৰ পৰা দূৰৈ, 
সেই ফালে” এই কথ| কই লোৱাৰ তাৎপধ্য যে, ঘচঙ ত্ৰিভুজ, 
দিয়| কোণটে৷ থক৷ ফালে অঙ্কিত কৰিলে, ত্ৰিভুজটোৰ মূৰ, 
কোণটোৰ মূৰে সৈতে মিল খাব পাৰে আৰু নমিল খালে সেই 
ক্ৰিয়া দ্বাৰাই প্রতিজ্ঞ| প্রমাণ নহ’ব ৷ 2৩6%/আ: 

(খ) যদি ঘচঙ ত্ৰিভুজ, দিয়। কোণ থক| কালে অন্ধিত 
কৰা যায় আৰু অঙ্কিত কৰিলে সিহতৰ মূৰ দট| যদি মিলি 
নেযায় ; “তেন্তে ত্ৰিভূজটে। সেই ফালে অঙ্কিত কৰি প্রমাণ 
কৰিলেও হয় ৷, সূতৰ 

(৷ ৯ প্ৰতিজ্ঞাৰ সাহাযো্যেৰে, সৰল ৰৈখিক কোণক 

১৬, ২, এই লেখিয়া সমান খণ্ড কৰিব পাৰা যায়। 

খকগ সঁৰল ৰৈখিক (কাণটে। সমান চাৰি খণ্ড কৰি কাটিব 
লাগিলে প্রথমে, তাক কচ সৰল ৰেখাৰে খকচ আকু গকচ, এই 
ছুই সম: গু কৰ৷ ৷ কচ সৰল ৰেখাৰ মাজত ট. বিন্দু লই, 
কট, সৰল বেখাৰ সমান কৰি কঘ আৰু কঙ কাটি লোৱ৷। 
(.৩. প্ৰ )। ট, ঘ আৰু ট, ড লগাই দিয়া৷, আৰু টঘ, টঙ সৰল 
ৰেখাৰ 'ওপৰত, ক্ৰমে টছঘ আৰু টজঙ নামে সমবাহু ত্ৰিভুজ 
অঙ্কিত কৰ| ( ১ প্র, )। কছ আৰু কজ লগাই দি, প্ৰতিজ্ঞাৰ 
পমাণ মাতে পুমাণ কৰ। । ; 


ঢ় জত শব্ছী |}}|} ভঙ্ছ লাজ 


৷ ক্ভো]] 
১০ প্রৰতিজ্ঞা--সম্পান্ত। 


আকুতি দুই বিধ। 
এটা নিৰূপিত সীমাবান সৰল ৰেখা কাটি, সমানে দুই খণ্ড 
কৰিব লাগিব । 
কখ এট নিৰূপিত সবল ৰেখ, তাক, সমানে তুই খণ্ড 
কৰি কাটিব লাগিব৷ 
টি] }] [1 এটা অমবাহু ত্ৰিতুজ 


অঙ্কিত কৰ৷ (১প)৷ আৰু 


' (, 
কগখ কোণটে| গচ সৰল ৰেখাৰে | 
কাটি, সমানে দুই খণ্ড কৰ| র্য 


। ত, 


(৯ এপ ); গচ সৰল ৰেখ| কখ | , 
সৰল ৰেখাৰ লগত চ বিন্দুত টা) ১ 
মিলিছে। এতিয়া, কখ সৰল ধ্রু ৰণ ৰম 
ৰেখ| চ বিন্দুত সমানে ছুই খণ্ড হ’ব| 

কৰণ কগচ' আৰু খগচ ত্ৰিভুজৰ কগ আৰু খগ ভূ 
সমান (২৪ সং )। গচ, দুয়ো ত্ৰিভুজৰ সামান্য ভুজ ; কগ 
আৰু গচ ভুজ, ক্ৰমে খগ আৰু গচ ভুজে সৈতে সমান 
আৰু কগচ কোণ খগচ কোণৰ সমান | ক্ৰিয়| ) এতেকে, 
ক্‌চ ভূমি খচ ভূমিৰ সমান (৪ প্র )৷ স্থৃতৰাং কখ ৰেখাক 
চ বিন্দুত সমান দুই খণ্ড কৰি কট| হ'ল অতএব, এট! 
নিৰূপিত সীমাবান সৰল ৰেখ] ইত্যাদি ৷ | 


[৬ 

(ক) ১০ অএতিজ্ঞাৰ সাহায্যেোৰে কোনে সীমাবান 
সবল ৰেবাক ৪, ৮], ১৬, ৩২, এই লেখিয়| সমান খণ্ড কৰি 
কাটিব পাৰ৷ যায়। 

কখ এট সৰল ৰেখা৷। তাক সমান চাৰি খণ্ড কৰিব 
লাগিলে, কখ সৰল ৰেখাটোক প্ৰথমে ঘ বিন্দুত সমানে 
দুই অংশ কৰ৷ ৷ কঘ সৰল ৰেখাৰ ওপৰত কডঘ আৰু খথ 
সবল ৰেখাৰ ওপৰত খচঘ সমবাহু ত্ৰিভুজ আঁকা (১প্ৰ)। 
কঙঘ আৰু খচঘ কোণ দুটা ড৬চ আৰু চজ সৰল ৰেখাৰে 
সমানে দুই খণ্ড কৰি লোৱ৷ (৯ প্র )। এতিয়া, প্ৰতিজ্ঞাৰ 
প্ৰমাণে প্রমাণ কৰ৷। 


১১ প্ৰতিজ্ঞ|- সম্পান্য। 
আকৃতি দুই বিধ। 


কোনে৷| নিৰূপিত সবল ৰেখাৰ কোনে নিৰূপিত বিন্দুৰ 
পৰ|,. সেই সৰল ৰেখাৰ ওপৰত এটা লম্ব টানিব 
লাগিব। 

কখ এটা নিৰূপিত সবল ৰেখা ; আৰু ঘ তাৰ নিৰূপিত 


ঙ্জা 


[৪১৬ট& ৷] 
বিন্দু । ঘ বিন্দুৰ পৰ কখ সৰল ৰেখাৰ ওপৰত, এট লম্ব 
ঢটানিব লাগিব ৷ 

কঘ ৰেখাৰ মাজত চ বিন্দু লই ঘচ ৰেখাৰ সমান কৰি 
ঘছ কাটি লোৱা (৩পএ )। চছ ৰেখাৰ ওপৰত, চগছ নামে, 
এট _ সমবাহু ত্ৰিভুজ 
অঙ্কিত কৰা| (১ প্র) ৷ ঘ 
আৰু গ লগাই দিয়৷ 
এতিয়া, গঘথ সৰল ৰেখ, 
কখ সৰল ৰেখাৰ লম্ব হ’ব। &"" ২; ্‌ 

কাৰণ ঘচগ আৰু ঘছগ ত্ৰিভুজৰ ঘচ আৰু ঘছ ভুজ 
পৰস্পৰ সমান ( ক্ৰিয়া )। ঘগ, ছয়ে| ত্ৰিভুজৰ সামান্য ভুজ; 
ঘচ আৰু ঘগ ভুজ ক্ৰমে ঘছ আৰু ঘগ ভুজৰ সমান ; গচ 
ভূমি গছ ভূমিৰ সমান আছে (২৪ সং)। এতেকে চঘগ 
কোণ ছঘগ কোণৰ সমান ( ৮ প্র); কিন্তু এট সৰল ৰেখা, 
আন এট সৰল ৰেখাৰ ওপৰত থিয় হৈ, দ্য়ে| কালে যি 
দুই কোণ কৰে, সিহঁত যদি সমান হয়, তেন্তে; থিয় ৰেখাটোক 
আন ৰেখাঢোৰ লম্ব ঢনালে (১০ সং )। 


এতেকে, কখ সৰল 
ৰে মম তম তা কৰা| ঘদ্ৰূগিত বিন্দুৰ 
পৰা| টন হ’ল। আঅবএব, কোনে|। নিৰূপিত 
হত্যাদি ৷ 

অনুমান ৷ দুই সবল ৰেখাৰ কোনে| এক অংশ সামান্য 
হ’ব নোৱাৰে ৷ ৰব 


সবল ৰেখাৰ 


[ ৩৯' ], 
যদি কোৱা হ’ব পাৰে, তেনেহলে, কখগ আৰু কথচ’ 
জানিবা, দুট| সৰল বেখা৷, আৰু কথ, সিহতৰ সামান্য অংশ 


অৰ্থাৎ এই অংশটে৷ জানিবা, 
দুয়ো৷ সৰল ৰেখাৰ উমুহতিয়৷ ৷ ৷ 
খ বিন্দুৰ পৰ কখ সৰল ৰেখাৰ _ খা -- 
ওপৰত, খছ লম্ব ঢান৷ ৷ (১১ প্র) । _ক্র ঘা ন 


এতিয়া, কখগ এটা সৰল ৰেখ৷ ( কল্পন| ) খছ তাৰ 
লম্ব ; এতেকে, কখছ কোণ গখছ কোণৰ সমান ( ১০'সং ); 
সেই মতে কখচ এট'| সৰল ৰেখা, খছ তাৰ লকম্ব, এতেকে: 
কখছ কোণ চখছ কোণৰ সমান ( ১৭ সং )। কখছ কোণ 
গখছ কোণৰ সমান বুলি ওপৰত দেখুৱা হৈছে, স্থৃতৰাং 
গখছ কোণ চখছ কোণৰ সমান (১ স্ব )।' কিন্তু, চখহু 
কোণ গখছ কোণৰ অংশ মাত্ৰ; আৰু অংশ গোটেই 
বস্তুটোৰ সমান হোৱ৷ অসম্ভৱ (৯ স্ব)। এতেকে কথ, 
কখগ আৰু কখচ দুয়ে| সৰল ৰেখাৰ সামান্য অংশ নহয়। 

(< : যদি নিৰূপিত বিন্দুটো! নিৰূপিত সৰল ৰেখাৰ 
এমূৰে থাকে, তেন্তে সৰল ৰেখাটে৷ সেই মূৰে বঢ়াই লই 
ক্ৰিয়া কৰিব লাগিব। 

(খ) কোনে|এট। বিন্দুৰ পৰা কোনে এটা ৰেখালৈ, 
তৃট| সমান সৰল ৰেখ টানিব লাগিব। 

কখ ৰেখাৰ ৷ওপৰত গঘ লম্ব টান৷ ( ১১ প্র ) ; কথ ৰেখাৰ 
ভিতৰত চ বিন্দু লই ঘছ ৰেখ| চঘ ৰেখাৰ সমান কৰি লোৱা 


[ ৫, |} 
(৩পঞএ)। গ, চ আৰু গ, ছ সংলগ্ন কৰ|: এতিয়| গ 
বিন্দুৰ পৰা, টন| গচ আৰু গছ পৰস্পৰ সমান হব ৷ 
** চঘ==ছঘ ( ক্ৰিয়া ); ‘", চঘ-+ গঘথ-=চঘ + গঘ, .'. 
চথগ কেোণন-=ছঘগ কোণ ( ১৭ সং ); ., গচ=গছ (৪ প্ৰ )। 


১২ প্রতিজ্ঞা- সম্পান্। 
আকৃতি দুই বিধ । 

' এটা নিৰূপিত অসীম সৰল ৰেখাৰ ওপৰত তাৰ বহিঃস্থ 
কোনে৷ এক নিৰূপিত বিন্দুৰ পৰা এটা টানিব লাগিব 

কখ এটা নিৰূপিত অসীম সৰল ৰেখা৷, তাক যিমান দৃবৈ 
ইচ্ছা সিমান দূৰৈলৈ দুয়ে৷ পোনে বঢ়াব পাৰি। আৰু গ. 
তাৰ হিলছ নিৰূপিত বিন্ণু। গ বিন্দুৰ পৰা| কথ সৰল 
ৰেখাৰ ওপৰত এটা লম্ব টানিব লাগিব। 

কখ সৰল ৰেখাৰ তলৰ ফালে চ বুলি এটা বিন্দু লোৱ। ৷ 
গ কেন্দ্ৰ কৰি গচ ব্যাসাদ্ধ লই, ছটজ নামে এট! বৃত্ত লআঁক৷ 
(৩স্ব)৷ 

জ আৰু ঢ বিন্দুত, কখ কট| পৰিল। জট ৰেখ, 
বিন্দুত সমানে ছুই খণ্ড কৰ] গ 
(১৭ পএ)। গ আৰু ত লগাই 
দিয়। ৷ এতিয়া, গ ত, ক খ সৰল & খ 
ৰেখাৰ লম্ব হ’ব। গ, জআৰু ক ভজ -ফূ্বটখ্ৰ 
গ, ট সংলগ্ন কৰ ৷ 


= 


চু, ঠি] 

কাৰণ, জতগ আৰু ঢতগ দুট৷ ত্ৰিভুজ। সহতৰ জত 
আৰু টত ভূজ পৰস্পৰ সমান ( ক্ৰিয়৷ ) তগ, দয়ে৷ ত্ৰিভুজৰ 
সামান্য ভুজ ; জত আৰু তগ ভুজ ক্ৰমে টত আৰু তগ ভুজে 
সৈতে সমান আৰু জগ ভূমি, টগ ভূমিৰ সমান (১৫ সং )। 
এতেকে, জতগ কোণ টতগ কোণৰ সমান (৮ প্র) । কিন্তু 
এট সবল ৰেখ] আন এট সৰল ৰেখাৰ ওপৰত থিয় হলে 
যদি তাৰ ছ্য়ে| কালে হোৱ| কোণ ছুটা পৰস্পৰ সমান হয়, 
তেন্তে সেই প্রতি কোণক সমকোণ, আৰু থিয় ৰেখাটোক তাৰ 
লম্ব বোলে (১০ সং )। অতএব, গত লম্ব আৰু তাক, গ 
নিৰূপিত বিন্দুৰ পৰ৷ কখ নিৰূপিত ৰেখাৰ ওপৰত টনা হ’ল। 

(ক) নিৰূপিত সবল ৰেখাটে। “অসীম” বোলাৰ অভি- 
প্রায়ে যে, তেনে নুবুলিলে, ৰৃত্ত আঁকি বৰ বেলিয়া, তাক, 
বঢ়াবৰ প্রয়োজন হ’ব পাৰে ৷ 

(খ) কোনে| সৰল ৰেখাই সমদ্বিবাহু ত্ৰিভূজৰ মূৰ 
কোণ সমানে ছুই খণ্ড কৰিলে, তাৰ ভূমিকে৷ সমানে দুই খণ্ড 
কৰিব আৰু ভূমিৰ লম্ব হ’ব| 

.'. কখ==কগ (২৪ সং ); .-"', কখন-- কঘ-==কগ--কথ, 
- খকঘথ কোণ==গকঘ কোণ ( কল্পন। ) ; -"- খঘ==গঘ (৪ প্ৰ); 
‘+ কয় কু ৷৭=-কথণ কোণ; - কম লঙ্ব ( ১৭ সং),। 

(গ) কোনে সৰল ৰেখাই, সমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজৰ ভূমি 
সমানে দুই খণ্ড কৰিলে, তাৰ মূৰ কোণক সমানে হুই খণ্ড 
কৰিব আৰু সেই'ৰেখাটো| ভূমিৰ লম্ব হ’ব । 


[( ৪১%] 


'-ক্ধ=কণ; এ, কৰক =কগ-; কঘ; :'. খদঘ= 
গঘ ( কল্পন| ); খকঘ কোণ =গকঘ কোণ (৮ প্র ); .', কঘখ 
(কোগ=কঘগ কোণ ( ৪ প্র); _', কঘ লম্ব (১০ সং )। 


( ঘ) কোনো ত্ৰিভুজৰ মূৰ কোণৰ পৰ! লম্ব টানিলে, সেই 
লম্বে যদি, ত্ৰিভুজৰ ভূমি, সমানে দুই খণ্ড কৰে ; তেন্তে 
ত্ৰিভূজটে৷ সমদ্বিবাহুক ৷ 


টয় জাল । 2, ধ্যনকঘ=গঘথন, কৃঘথ। _'. ক্ৰয় 
77] 0ম তন ৩3) |); কথৰ 
সমদ্বিবাহু ত্ৰিভূজ ( ২৪ সং )। 
আকৃতি দূই বিধ ৷ 
এটা সৰল ৰেখা৷ আন এট| সৰল বেথ সৈতে সংলগ্ন হৈ, 


একেফালে যি দই কোণ কৰে, সিহঁত ০ জতোকে এক সমকোণ 
হ’ব, নাহইব| দ্য়ে| মিলি ছুই সমকোণৰ সমান হ’ব 

কখ সৰল ৰেখা গচ সবল ৰেখাই সৈতে চৰ, হৈ, একে- 
ফালে,,কখগ আৰু কথচ, এই ছুই কোণ কৰিছে, সিহঁত গোটে 


একোটা|”সমকোণ হ’ব, নাইব| দুয়ে| মিলি দ্ই সমকোণৰ 
সমান হৃ’ব। 


ব্ ৰণ 
বক 
| । ! 
চয়আৰ্লছালাঁএখত ন জড় টঃ ন 
কাৰণ, কখগ কো৭ যদি কখচ কোণৰ সমান ; তেন্তে 


সিহঁত গোটে একোটে৷ সমকোণ (১০ সং )। যদি সমান 
নহয়, তেন্তে কখ, পোণৰ আকৃতিত যি ভাবে থিয় হৈ আছে 
তেনে ভাবে নাথাকি, লগৰ আকৃতিত থকা ভাবে থাকিব। 
খ বিন্দুৰ পৰা| গচ সবল ৰেখাৰ ওপৰত খছ লম্ব টান৷ 
(১১প)। 

এতিয়া, গখছ আৰু চখছ কোণ দুটা ‘প্ৰত্যেকে সমকোণ 
(১১ সং)। আৰু গখছ গোটাই কোণটো৷ কখগ আৰু কখছ, 
এই ঢুই কোণৰ সমান ৷ ছখচ কোণটে1 সেই সমান সমান 
কোণে সৈতে যোগ কৰ), অর্থাৎ এবাৰ গখছ কোণে সৈতে, 
এবাৰ =“গ আৰু কখছ এই দুই কোণে সৈতে; গখছ (কোণে 
সৈতে -=-ন কৰিলে গখছ আৰু ছখছ কোণ হয়; কখগ আৰু 
কখছ এই দুইয়ে৷ সৈতে যোগ কৰিলে কখগ, কখছ আকু ছখচ 
কোণ হয়, এতেকে গখছ আকু ছচখ কোণ হুট| কখগ, কখথছ 
আৰু ছখচ , এই তিনি , কোণৰ সমান (২ স্ব); আকৌ 
গোটেই কখচ কোণটে৷ ছখচ আকু ছখক কোণ দুটাৰ সমান ; 
পূৰ্ব্বৰ ‘লেখিয়াকৈ কথগ কোণ, এই সমান সমান কোণে সৈতে 
যোগ কৰা৷; যোগ কৰিলে এবাৰ কখচ আৰু ‘কৰণ এই দুই 


[মী 


কোণ হয়; এবাৰ ছখচ, ছখক আৰু কখগ এই তিনি কোণ 
হয়। এতেকে কখচ আৰু কখগ কোণ দুটা ছখচ, ছখক আৰু 
কখগ কোণ তিনটাৰ সমান (২স্ব)। কিন্তু এই তিমি 
কোণহই গখছ আৰু ছখচ এই দুই কোণে সৈতে সমান বুলি 
ওপৰত প্রমাণ কৰ৷ হৈছে। আৰু যি যি বস্তু কোনে৷ এক 
বস্তুৰ সমান, সেই সেই বস্তু পৰস্পৰ সমান, স্থৃতবাং গখছ 
আৰু ছখচ এই দুই কোণ, কখচ আৰু কখগ এই দুই কোণে 
সৈতে সমান ( ১ স্ব ); কিন্তু গখচ আৰু ছখচ কোণ ছু্ট৷ 
প্রত্যেকে সমকোণ ; এতেকে কখচ আৰু কখগ কোণ দৃটা দুই 
সমকোণৰ সমান। অতএব, এট সৰল ৰেখ আন এট! 
সৰল ৰেখ! সৈতে ইত্যাদি৷ 


ল=ভদা“কুদদশশিী|।ি||চ => 


১৪ প্রতিজ্ঞা- উপপাদ্য । 
আকুতি দুই বিধ। _ 

এটা সৰল ৰেখাৰ কোনো বিন্দুত তাৰ বিপৰীত কালৰ 
পৰ| দুটা সৰল ৰেখ|৷ আহি সম্মিলিত ই লে যদি দাতিৰ কোণ 
ছটা দুই সমকোণৰ সমান হয়, তেন্তে সেই দুই সবল ৰেখ] 
একে সৰল ৰেখা হৈ থাকিব, কিন্বা ছুয়ে| একেট। সৰল ৰেখ৷ 
হ'ব] 
বেৰ বৃবিদ্দত গৰৰ আৰু চয় তুচ] সূৰ ৰব 
বিপৰীত ফালৰ পৰ| আহি মিলিছেহি, আৰু মিলি পেলায় 


[| 8৫; | 

কথখগ কখচ কোণ দুটাক ছুই সমকোণৰ সমান কৰিছে। খগ 
আৰু খচ একে সৰল ৰেখ হৈ থাকিব। 

কাৰণ, যদি কোৱ| কখ আৰু খচ একে সৰল ৰেখ৷ হৈ 
নাথাকে, তেজঙ্তে খছু জানিব| খগ সৈতে ক 
একে সৰল ৰেখ| হৈ আছে ; যদি 
এনে সম্ভৱ হয়, তেনেহ লে কখ সৰল 
ৰেখ| গখছ সৰল ৰেখাই সৈতে একে 1৬১১৯== 
ফালে কখগ আৰু কখছ কোণ কৰিছে; গ{ খ 
এই হুই কোণ লগলাগি দুই সমকোণৰ সমান ( ১৩ প্র ); 
কিন্তু কখগ আৰু কখচ কোণও ছুই সমকোণৰ সমান বৃলি 
কল্পন৷ কৰ| গৈছে । এতেকে কখগ আৰু কখছ কোণ একত্ৰ 
কখগ আৰু কখচ কোণৰ সমান ৷ এই ছুই সমান বস্ত্ৰৰ পৰা 
কখগ কোণ বাদ দিয়া৷ ; কিয়নে| কখগ, দুইৰে৷ সামান্য কোণ ৷ 
বাদ দিলে বাকী কখচ কোণ বাকী কখছ কোণৰ সমান থাকিব 
(৩স্ব); কিন্তু সৰু বস্তু ডাঙ্গৰ বস্তুবৰ সমান কেতিয়াও 
ত’ব নোৱ:-- _ এতেকে খগ সৈতে খছ একে সৰল. ৰেখাই 
থক| নাই । সেই মতে, প্রমাণ কৰ] যায় যে, খচ বাজে আন 
কোনে] ৰেখ খগ সৰল ৰেখাৰ লগত একে সৰল ৰেখ৷ হৈ 
থাকিব নোৱাৰে৷ স্বুতৰাং খগ আৰু খচ একে ৰেখ৷ হৈ 
'আছে। অথবা কগ আৰু খচ একেট। সৰল ৰেখাহে । অতএৰ 
এট সৰল ৰেখাৰ কোনে৷ বিন্দুত ইত্যাদি। = 

(ক) “তাৰ বিপৰীত ফালৰ পৰা|” এমে বোলাৰ কাৰণ 


[ 1] 
এই যে, ছুটা ভিন সৰল ৰেখ৷ সেই বিন্দুত সম্মিলিত হৈ দাতিৰ 
কোণ দুটাক ছুই সমকোণৰ সমান কৰিব পাৰে, কিন্তু তেতিয়। 
সিহঁত একে সৰল ৰেখ| হৈ থাকিব নহয় | 
১৫ প্রতিজ্ঞা- উপপাদ্য । 
ঢুহ্‌ সৰল ৰেখ পৰস্পৰ কটাকটি কৰিলে, ছেদ বিন্দুত 
মূৰামূৰি হৈ থক কোণাবোৰ পৰস্পৰ সমান হৃ’ব | 
_কখ আৰু ঘঙ দুট| সৰল ৰেখ! ; হয়ে| ক বিন্দুত কটাকটি 
কৰিছে; এতিয়| গকথঘ কোণ খকড কোণৰ আৰু গকঙঁ কোণ 
খকঘ কোণৰ সমান হ’ব ৷ ূ 
কৃর্িণ, কৃগ সবল ৰেখা ঘকঙ সৰল ৰেয়াই সৈতে লগলাগি 
একে কালৰ -গকঘ আৰু গকঙ কোণ দুটাক ছুই সমকোণৰ 
সমান কৰিছে, (১৩ প্র )। 
সেইদৰে কঙ সৰল ৰেখা খকগ 
সৰল. ৰেখাতৃ সৈতে সংযুক্ত হৈ 
গক্ধঙ আৰু খকঙ কোণ দুটাক /__ যা 
দুই সমকোণৰ সমান কৰিছে, ( ১৩ ঞ্); এতেকে গকথঘ 
আৰু;,গকঙ-কোণ, একত্ৰ, গকঞ্ভ আৰু গকখ কোণৰ সমান | 
এই লি স্মমান বস্তুৰ পৰা৷ গকঙ সামান্য কোণ বাদ দিয়| :; 
স্বৃতৰাং বাকী গকঘ কোণ ব্ৰাক্ষী: খ. ‘কণ ৬ কোণৰ সমান ; 
(৩ স্ব );, আকৌ, ক ৬ সৰল ৰেখ্ন৷:ব;ক্ল,গ সৰন ৰেখাই সৈতে 


[যি] 

লগলাগি গক ঙ আৰু খ ক উড কোণ ছৃঢটাক একত্ৰ দুই সম- 
কোণৰ সমান অকিছে ( ১৩ প্র )। সেই মতে, ক খ সৰল ৰেখ] 
ঘ ক ৬ সৰল ৰেখাই সৈতে সংলগ্ন হৈ খ ক ঘ আৰু খক৬ঙ 
কোণ ছুটাকে| ছুই সমকোণৰ সমান কৰিছে (১৩ প্র )। স্তুতৰাং 
গ কঙ আৰু খক ৬ডকোণ, একত্ৰ খকঘ আকু খক৬ 
কোণৰ সমান ; এই দুই সমান বস্তুৰ পৰ| খ ক ৬ সামান্য কোণ 
বাদ কাঢ়িলে বীকী গ ক ৬ আৰু খক ঘ কোণ সমান থাকে 
(৩স্ব)।৷ গকঘ আৰুখক ৬ঙ ক্লোণ- পৰস্পৰ সমান যে, 
পুৰ্ব্বে প্রমাণ হৈছে । অতএব, ছুই সৰল ৰেখা, ইত্যাদি ৷ 


পি 
এই প্রতিজ্ঞাৰ পৰ! স্পষ্ট বুজ৷ যায় যে, দুটা সবল, ৰেখ] 
কোনে| বিন্দুত পৰস্পৰ কটাকটি কৰিলে, সেই বিন্দুত যিবোৰ 
কোণ উৎপন্ন হয়, সী আিিবোক্‌ (কাণ চাৰি-কৃমকোপৰ 
সমান। । 
কথ = গঘথ সৰল ৰেখ] ত কটাকটি ৰিক 
খঙঘ, খঙগ, কঙগ আৰু কোণ উৎপন্ন কৰিছে, এই আটাইবোৰ 
কোণ চাৰি সমকোণৰ সমান । 
কাৰণ, কঙ সৰল ৰেখ| গঘ সবল ৰেখাই সৈতে, সংলগ্ন হৈ 
' কঙগ আৰু কঙঘ কোণ দুটাক ছুই সমকোণৰ সমান কৰিছে = 
(১৩ প্র )। সেই মতে, খঙ. আৰু গঘ সৰল ৰেখ| সংলগ 
হৈ খঙগ আৰু খঙ্ঘ কোণকো| ছুই সমকোণৰ সমান কৰিছে 


ঙ্ক 


[[ মা 


( ১৩ প্র) ৷ স্মুতৰাং কঙঘ, খঙ্ঘ আৰু খঙগ, কঙগ এই আটাই 
কেইটা কোণ চাৰি সমকোণৰ সমান ৷ 


২য় অন্ুমান | 

কোনে| এক বিন্দুত বিমান কি সৰল ৰেখ] পৰস্পৰ কটা- 
কটি কৰি যিমান কি কোণ কৰোক, সেই ‘সেই আটাইবিলাক 
কোণ চাইট সমকোণৰ হে সমান ৷ 

কথখ, গঘ আৰু ঙচ এই তিনট। সৰল ৰেখ। ভু বিন্দুতে 
কটাকটি কৰি কজগ, গঙজড, খজডঙ, 
খজঘ, ঘজচ আৰু কজচ এইবোৰ ক--__ 
কোণ কৰিছে; এতেকে, এই 
আটাইবোৰ কোণ চাৰি সমকোণৰ | 
হে-ামৰ্লো ন) 

কাৰণ, কজ সবল ৰেখা গজঘ সবল ৰেখাই সৈতে সল! 
হৈ কজগ আৰু কজঘ কোণ কৰিছে; এতেকে, সিহঁত ঢ 
সমকোণৰ সমান ( ১৩ প্ৰ )।' আকৌ, খজ সবল ৰেখ ডে 
সবল ৰেখাই সৈতে সংযুক্ত হৈ গজখ আকু খজঘ কোণক দই 
" সমকোণৰ সমান কৰিছে। (১৩ প্র )। স্তৃতৰাং : সেই 
আটাইবিলাক কোণ চাৰি সমকোণৰ সমান । 


১৫ প্রতিজ্ঞাৰ বিপৰীত প্রতিজ্ঞা ৷ 

চাইট সৰল ৰেখা] কোনো এক বিন্দুত সংযুক্ত হ’লে যদি 
মূৰামূৰি হৈ থক৷ কোণবিলাক পৰস্পৰ সমান হয়, তে 
সেই বিন্দুৰ বিপৰীত ফালৰ পৰ আহি সন্মিলিত হোৱ] 
ৰেখাবোৰ একে সৰল.ৰেখ| হৈ থাকিব। 

কথখ, কঙ, কগ আৰু কঘ এই চাইট। সৰল ৰেখ| ক বিন্দুত 
মিলি পেলায় মূৰামূৰি হৈ থকা গক্ঘ কোণ খকড কোণে সৈতে 
আৰু খকঘ কোণ গকঙ কোণে সৈতে সমান কৰিছে ; এতেকে 
কৃথ সৰল ৰেখা৷ কঙ সৰল ৰেখা৷ সৈতে আৰু কগ সৰল ৰেখ! 
কথখ সৰল ৰেখ৷ সৈতে একে বেখ] হৈ থাকিব। 

কাৰণ গকঘ, কোণ খকডঙ কোণৰ আৰু খকৰঘ কোণ গকড 
কোণৰ সমান (কল্পন।) ৷ এতেকে র 
গকঘ আৰু গকঙ কোণ একত্ৰ = ন্জুু  4এ ||} 
খকঙ আৰু খকঘ ব| গকঙ কোণৰ  গ জা 
সমান। ----< গকঘ আৰু গৰুত ্‌ 
কোণ দুটা একত্ৰ ছুই সমকোণৰ সমান (১৩প্র) আৰু 
সিহঁতক কথঘ আকু কঙ সৰল ৰেখ হুটা, বিপৰীত ফালৰ পৰা 
আহি গক ৰেখাৰ ক বিন্দুত কৰিছে; এতেকে কঘ আৰু কঙ 
একে সৰল ৰেখ| হৈ আছে (১৪ প্র ) সেই. লেখিয়া, গকঙ 
আকু খকড কোণ,দৃটাক কগ-আৰু , কখ সৰল: ৰেখ, বিপৰীত 
ফালব পৰ৷ আহি, কঙ ৰেখাৰ ক বিন্দুত কৰিছে; আৰু 
সিহঁত ছুই সমকোণৰ সমান; এতেকে, ,কগ- আৰু কখ 


ণ 


[| 0} 


একে সৰল ৰেখাহৈ আছে। অতএব, চাইট। সৰল ৰেখ 


হত্যাদি ৷ 


১৬ প্রতিজ্ঞ৷--উপপান্য ৷ 
আকৃতি ৩ বিধ ৷ 
কোনো ত্ৰিভুজৰ এক ভুজ বৃদ্ধি কৰিলে বহিঃস্থ কোণ 
ভিতৰৰ দূৰস্থ পতি কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব। 

কখগ এটা ত্ৰিভূজ। তাৰ খগ ভুজ চ লৈ বঢ়াই দিয়৷ ৷ 
ইয়াত কগচ বহিঃস্থ কোণ, আৰু গকখ, কখগ কোণ দুটা 
ভিতৰৰ দূৰৈত থক কোণ । এতিয়া কগচ বহিঃস্থ কোণ, 
গকখ আৰু কখগ ভিতৰৰ দূৰস্থ পতি কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব৷ 
কগ সৰল ৰেখাক ছি ব্রু ত্ম 
বিন্দুত সমানে দুই খণ্ড কৰা _ 
(১০ প্র) ছখ লগাই দিয়া; 
আৰু খছ, জ বঢ়াই দি ছজ 
তাৰ সমান কৰি কাঢি লোৱ৷ 

(৩ প্র) জ আৰু গ সংলগ্ন কৰ৷ ৷ ট্ট 
' এতিয়৷, কছ আৰু ছগ সৰল ৰেখ৷ খছ আৰু ছজ সৰল 
ৰেখ] পৰস্পৰ সমান ( ক্ৰিয়| ); কখছ ত্ৰিভূজৰ কছ আৰু খছ 
ভুজ ক্ৰেমে জগছ ত্ৰিভুজৰ গছ আক ছজ ভূজে সৈতে সমান, 


[[ (১ | 

আৰু কছখ কোণ গছজ কোণৰ সমান (১৫ প্ৰ )। স্থৃতৰাং 
কখ ভূমি জগ ভূমিৰ সমান ( ৪ প্ৰ ); কখছ আৰু জগছ 
ত্ৰিভূজ দৃটাও সমান আৰু সিহঁতৰ সমান সমান ভুঁজৰ সন্মুখ 
ছকখ ব| গকখ বাকী কোণ জগছ ব| জগক বীকী কোণৰ 
সমান৷ কিন্তু কগচ কোণ জগক কোণতকৈ ডাঙ্গৰ (৯ স্ব) 
স্মৃতৰাং কগচ কোণ গকখ কোণতকৈও ডাঙ্গৰ ৷ এই দৰে, খগ 
ভুজক দুই খণ্ড কৰি আৰু কগ ভুজ ট লৈ বঢ়াই দি, .খগট 
কোণ যে কখগ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ, তাক প্রমাণ কৰ| যায়; 
কিন্তু খশট আৰু কগচ। কোণ পৰস্পৰ সমান (১৫ প্র); 
এতেকে, কগচ কোণ, কখগ কোণতকৈও ডাঙ্গৰ । অতএব, 
কোনো, ত্ৰিভুজৰ ইত্যাদি ৷ 

(ক) ত্ৰিভুজৰ এট। কোণ সমকোণ বা ৰৃহৎ কোণ হ’লে 
বাকী দুই কোণ প্রত্যেকে স্ুঙ্মকোণ হ'ব। 

=্বঘ ত্ৰিভুজৰ কখগ সমকোণ; গখ ভুজ ঘ লৈ বঢ়াই 
দিয়; 
. কখথ কোণ==কখগ কোণ (১১স্ব )। ."., খকগ 
কোণ, কখঘ কোণতকৈ সৰু ( ১৬) '" খকগ কোণ কখগ 
কোণতকৈ সৰু। সেই কাৰণে, খকগ কোণ কখগ কোণতকৈ 
সক । কিন্তু কখগ কোণ=১ সমকোণ ; '.-. খকগ বা খগক 
কোণ, ১ সমকোণতকৈ সকু ৷ 

কখগ ত্ৰিভুজ কখঘ বৃহৎ কোণ ; গখ, ভুজ ঘ লৈ বঢ়াই দি: 
কঙ তাৰ ওপৰত লম্ব টান| (১১প)। .*, কঙঘ কোণ = 


{ | 
কঙগ কোণ ( ১০ সং ); '., কখঙ বা কখঘ,কোণ, খকগ ব] 
কগথ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ৷ (১৬ প্র); আকৌ কঙঘ কোণ, 
কখগ ব| কখথ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ (১৬ পূ )। .', কঙঘ কোণ, 
খকগ ব| খগক কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ; কিন্তু কড৬ঘ কোণ ১ সম- 
কোণ; ", খকগ বা খগক কোণ ১ সমকোণতকৈ সৰু ৷ 


১৭ প্রতিজ্ঞা- উপপাদ্য ৷ 
আকুতি ৩ ৰিধ । 


কোনে ত্ৰিভুজৰ যি দুই কোণ হওক, একত্ৰ যোগে তুই 
সমকোণতকৈ সক ! 


স্সম্গ 


কখগ এট [দল 
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(কাণ ধৰা, একন্ৰৰ টু সমকোণতকৈ 
সৰু হ’ব। বখগ ভুজ চ লৈ বঢ়াই 


দিয়! ৷ } ললি 

এতিয়া, কখগ ত্ৰিভুজৰ কগচ বহিঃস্থ কোণ; খকগ 
ভিতৰৰ দূৰৈত থক| কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ( ২৬ প্র); এই 
অসমান বস্তু দুটাৰ লগত কগখ কোণ যোগ কৰ: এতেকে 


কগচছচ আৰু “কগৰ কোণ খকগ আৰু কগব কোণতকৈ 
ৰ; কিন্তু কগচ আৰু কগখ কোণ, দুটা, দুই সমকোণৰ 


[ ৫৩ ] 


সমান (১৩ জ্); ‘স্বুতৰাং খকগ আৰু কগৰয কোণ দুটা 
দুই সমকোণতকৈ সৰু । সেই দৰে কথগ, খগক কোণ 
একত্ৰ আৰু গকথ, কখগ কোণ একত্ৰ যে, দুই সমকোণৰ 
সৰু তাকে| প্রমাণ কৰ৷| যায়। অতএব কোনে। ত্ৰিভুজৰ 

(ক) ১৭ প্রতিজ্ঞাটো ১২ স্বতঃসিদ্ধৰ বিপৰীত ৷ 
কিয়নে|, ১২ স্বতঃসিদ্ধত লেখে যে, এট সৰল বেখা আন 
দুট| সবল ৰেখাৰ ওপৰত পৰিলে একে ফালে থক] ভিতৰৰ 
কোণ দুটা যদি দুই সমকোণতকৈ সক হয়, তেন্তে সেই 
সবল ৰেখ। দুট। বঢ়ালে যি ফালৰ ভিতৰৰ কোণ "দুহ 
সমকোণতকৈ সৰু, সেই কালে মিল হ'ব। আৰু ১৭ 
পতিজ্ঞাৰ স্কূত্ৰত কোৱা যাব পাৰে যে, যদি এট৷ সৰল ৰেখ৷ 
আন চুটা সৰল ৰেখাই সৈতে কোনে৷ দুই বিন্দুত সন্মিলিত 
হয়, অথব| সিহঁতৰ ওপৰত পৰে আক সেই সবল ৰেখ। 
দুটা যদি কোনে| এক বিন্দুত মিলে গৈ; তেনেহলে, সেই 
সৰল ৰেখাটে| এই দুই সবল ৰেখাই সৈতে মিলহৈ একে 
ফালে যি যি কোণ কৰে, সিহঁত দুই সমকোণতকৈ সক্রু 
হ’ব। ফলে এই কথাই ; কিয়ানো, ১৭ প্ৰতিজ্ঞাৰ আকৃতিত 
কগ সৰল ৰেখ। কখ আৰু খগ সৰল ৰেখাই সৈতে ক আৰু 
গ বিন্দুত মিলিছে; সিহঁত দুয়ে| আকৌ৷ খ বিন্দুৰ -মিল 
হৈছে গৈ.৷ 


2] 
১৮ প্ৰরতিজ্ঞ৷--উপপাদ্য ৷ 
আকৃতি ৩ বিধ। 
ত্ৰিভূজৰ দুটা ভুজৰ মাজত যিটে| ডাঙ্গৰ, তাৰ সন্মুখৰ 
কোণে সৰু ভুজৰ সন্মুখৰ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব। 
কখগ এটা ত্ৰিভুজ । তাৰ কগ 
ভুজ কখ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ । এতিয়| 
কগ ভূজৰ সন্মুখৰ কখগ কোণটে। 
কখ ভুজৰ সন্মুখৰ কগখ কোণতক? 
ডাঙ্গৰ হ’ব| 


ৰ 


_ কথ ভুজৰ সমান কৰি কগ ভুজৰ পৰ| কঘ কাটি লোৱ। 
( ৩ প্র); খ আৰু ঘ লগাই দিয়৷ ৷ 
এতিয়|, খগঘ এটা ত্ৰিভুজ ; তাঁৰ গম ভুজ কলৈ বঢ়োৱ| 
আছে, আৰু কঘথ তাৰ বহিঃস্থ কোণ ; এতেকে কথখ 
বহিঃস্থ কোণ খগঘ দূৰনস্থ ভিতৰৰ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ (১৬ প্ৰ) 
কিন্তু কঘথথ কোণ কখঘ কোণৰ সমান, যে হেতুক কখঘ এট 
সমদ্বিবাছু ত্ৰিভুজ (৫ এ ); স্থুতৰাং কখঘ কোণও খগঘ 
কোণতকৈ ডাঙ্গৰ; এতেকে কখগ কোণ খগঘ ব| কগখ 
কোণতকৈ অতি ডাঙ্গৰ। অতএব ত্ৰিভুজৰ দুটা ভুজৰ 
মাজত, ইত্যাদি ৷ 
__ সৰু ভুজটো বঢ়াই দি পেলায়, ডাঙ্গৰ ভুজৰ সমান কৰি 
 লইও প্রতিজ্ঞা প্রমাণ কৰিব পাৰি ৷ 


| ৫৫ | 
কখ সৰু ভুজটো| বঢ়াই দি কখ, কগ ভুজৰ সমান কৰি 
লোৱ| (৫ প্ৰ )। গ আৰু ঘ লগাই দিয়| ৷ 
'. কঘ-=কগ ( ক্ৰিয়| ) -, কঘগ কোণ==কগঘথ কোণ 
(৫প্ৰ)। কিন্তু কখগ কোণ কথষগ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ 
১৬ প্র ); ,.'. কখগ কোণ কগথষ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ; 
' কৃথগ কোণ কগখ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ৷ 


ভেল মমস=- 


_১৯ প্ৰতিজ্ঞা--উপপাদ্য । 

ত্ৰিভুজৰ হৃটা কোণৰ মাজত যিটে| ডাঙ্গৰ তাৰ সন্মুখৰ 
ভুজ, সৰু কোণঢোৰ সম্মুখৰ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব৷ 

কবখগ এট ত্ৰিভুজ । তাৰ কখগ কোণ, কগখ কোণতকৈ 
ডাঙৰ ; এতেকে, কখগ কোণৰ সন্মুখৰ কগ ভুজ, কগখথ কোণৰ 
সন্মুখৰ কথ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ হ'ব৷ 

কাৰণ, যদি কগ ভুজ কখ জুজ- প্ৰ 
তকৈ ডাঙ্গৰ নহয় বুলি কোৱ, 
তেনেইলে, কগ ভূজ কথ তুজৰ 
সমান হ’ব; নাইব| তাতকৈ সক 
হ’ব ; কিন্তু কগ ভুজ কথ ভুজৰ সমান নহয়; কিয়নে৷, তেনে 
হাৱি| হ’লে, কখগ কোণ, কগখ কোণৰ সমান হ’লহেতেন; 
কিন্তু কথগ কোঁপ কগখ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ( কল্পন৷); 


৫ |} 
এতেকে, কগ ভুজ কখ ভুলৰ সমান নহয়। আৰু কগ ভুজ 
কখ ভুজতকৈ সৰুও নহয়, কাৰণ, সৰু হোৱ| হলে কখগ 
কোণ কগখ কোণতকৈ সৰু হ’লহেতেন ( ১৮ প্র); কিন্তু 
সৰু নহয় ( কল্পনা ) এতেকে, কগ ভুজ, কখ ভূজতকৈ সৰু 
লহয় : ; পূৰ্বেৰ দেখুৱ। হৈছে যে, কগ ভুজ কখ ভজৰ সমান 
নহয় ; স্মৃতৰাং, কগ ভজ ক্ৰথ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ । অতএৰ 
ত্ৰিভুজৰ দুটা কোণৰ মাজত ইত্যাদি ৷ 


২০ প্ৰরতিজ্ঞা--উপপান্ত ৷ 


আকৃতি ৩ বিধ | 
ত্ৰিভুজৰ দুই ভুজ একত্ৰ যোগে তৃতীয় ভূজতকৈ 


ডাঙ্গৰ | 

কখগ এটা ত্ৰিভুজ ৷ তাৰ যি হুই ভুজ ধৰা৷ একত্ৰে তৃতীয় 

ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব ৷ অর্থাৎ কখ আকু কগ, বগ ভুজতকৈ, 
ত আৰু গক, কখ ভূুজতকৈ কখ আৰু খগ, কগ 
ডাঙ্গৰ হ'ব। 

খক ভুজ ঘ লৈ বঢ়াই দিয়; আৰু কগ ভুজৰ সমান কৰি 
কঘ কাঢি লোৱ| (৩ প্র ), গ আৰু ঘ সংলগ্ন কব৷ ৷ 


কতা তকৈ 


এ্শনললললনদললললললমসমমাসললমসসস্==স==এ=====_ এয়াৰ ক্রু-চ্ন্ক 
ওবা 7" স্্্ভ= * মা 


গছি 

এতিয়া, কগ আৰু কঘ ৰেখা পৰস্পৰ সমান ( ক্ৰিয়া ) : 
এতেকে, কগঘ কোণ কঘগ কোণৰ সমান (৫ প্র) কিন্তু 
খগঘ কোণ কগঘ কোণতকৈ 
ডাঙ্গৰ  ( ৯ স্ব )'।; স্মত্ৰাং , কল 
খগঘ কোণ কৃঘথগ কোণতকৈও = "+ ৰিষ্ট ৫ 
ডাঙ্গৰ ৷৷ আকৌ, বঘ্।৷এটা গলত জজ 
ত্ৰিভুজ ; তাৰ খগঘ কোণ, খঘগ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ; আৰু 
ডাঙ্গৰ কোণৰ সম্মুখৰ ভুজ, সক কোণৰ সম্মুখৰ ভূুজতকৈ 
ডাঙ্গৰ ; এতেকে, খঘ ভুজ, কগ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ (১৭ এ ) ৷ 
কিন্তু খখ ভুজ কখ আৰু কগ ভূজ ছুটাৰ সমান; স্থৃতৰাং কথ 
আৰু কগ ভ্‌জ, খগ ভূজতকৈ ডাঙ্গৰ । এই দৰে, অবশিষ্ট কখ 
আৰু খগ ভূজ, কগ ভূজতকৈ, কগ, আৰু খগ ভুজ, ক্‌খ্‌ 
ভূজতকৈ ডাক্ষৰব প্রমাণ হয়। অতএব, ত্ৰিভুজৰ ই ভল্ল 
ইত্যাদি ৷ 

(ক) এই পএতিজ্ঞাৰ সাহায্যেৰে প্রমাণ কৰিব পাৰিব 
যে, কোনে| ত্ৰিভুজৰ দুই ভুজৰ অন্তৰ, তৃতীয় ভুজতকৈ ন্যুন ৷ 
কথগ এট ত্ৰিভুজ; তাৰ কখ ভুজ বেন,, কগ ভুজতকৈ 
ডাঙ্গৰ । কগ ভুজব- সমান কৰি কঘ কাটি লোৱা; গ আৰু 
ঘ লগাই দিয়া ৷ | 

এতিয়া, কখ ভূজৰ পৰ, কগ ভুজৰ সমান অংশ কথ বাদ 
কাটিলে বাকী খঘ থাকে! এই খখ ৰেখা খগ ভুত? 
ন্যুন হ’ব ৷ ত 


১৫ 


৷ পদ] 


'. কঘ==কগ আৰু কথ, কগ4--খগ তকৈ সৰু 
(২০ এ )। , কখ--কঘ, কগ--খগ--কগ তকৈ সৰু, 
অৰ্থাৎ খঘ, খগ তকৈ সৰু (৫ স্ব )। 

(খ) কব আৰু কগ সৰল ৰেখাৰ ক মূৰবিন্দু খগ সৰল 
ৰেখাৰ যিমান কি ওচৰত নাথাওক কিয়, সিহঁত হ্য়ে, তাতকৈ 
ডাঙ্গৰ হ’বই হ’ব। অথব৷ যিমান কি দূৰৈ হওক, দুট| বিন্দু 
লই সবল ৰেখ! টানিলে সেই দূৰত৷ সকল দূৰতাতকৈ 
ল্ান্‌ ৷ 


২১ প্রতিজ্ঞ৷-উপপাদ্য । 
আকৃতি ৩ বিধ ৷ 


ত্ৰিভূজৰ কোনে| এক ভুজৰ হুই মুৰৰ পৰা|, যদি তাৰ 
অন্তৰস্থ কোনে৷ বিন্দুলৈ, দুটা সৰল ৰেখ| টান| যায়, তেন্তে 
এই হুই সৰল ৱেখ। একত্ৰে ত্ৰিভুজৰ আন দুই ভূজতকৈ সক 
হ’ব; কিন্তু সিহঁতৰ মধ্যবত্তা কোণ, ভুজ দুটাৰ মধ্যবস্ত্ী 
কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব। ্‌ 

কথগ এটা ত্ৰিভুজ। ষধগ ভুজৰ খ আৰু গ মূৰৰ পৰ, 
তাৰ অন্তৰস্থ ঘ বিন্দু লৈ খখ আৰু গঘ দুট। সবল ৰেখ টান| ৷ 
এই দুই সৰল বেথা একত্ৰে, কখ আৰু কগ ভুজ দুটাতকৈ সৰু 
হ’ব; কিন্তু খঘগ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব। 


[লা] 

খঘ বঢ়াই দিয়| ; আৰু খঘ বাঢ়ি যাই, কগ ভূজৰ ৬ 
বিন্দুত মিলক গৈ ৷ 

এতিয়া|, কখঙ এটা ত্ৰিভুজ ; 
তাব কখ আৰু কঙ ভুজ, বঙ 
ভূজতকৈ ডাঙ্গৰ (২ প্র ) এই 
তুই অসমান বস্তুৰ লগত উঙগ , 
যোগ কৰ| ; এতেকে, কধ আৰু কগ একত্ৰ, খঙ আৰু গঙ এই 
দুটাতকৈ ডাঙ্গৰ (৪ স্ব )। আকেৌ।৷ গঘঙ এটা ত্ৰিভুজ, তাৰ 
গঙ আৰু ঘঙ ভুজ, গঘ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ (২০ প্র ) এই দুই 
অসমান বস্তুৰ লগত খঘ যোগ দিয়া ; এতেকে খঙ আৰু গঙ 
একৰ্েৰে, গঘ আৰু খঘ এই দুটাতকৈ ডাঙ্গৰ (৪ স্ব)। কিন্তু 
কথ আৰু কগ এই হুটা খঙ আৰু গঙ এই ছ্টাতকৈ ডাঙ্গৰ 
বুল ওপৰত এমাণ হৈছে; এতেকে, কখ আৰু কগ এই ছুট৷ 
খ্‌ = ৰু গথ এই দুটাতকৈ অতি ডাঙ্গৰ ৷ 

আকৌ গচ ত্ৰিভুজ; তাৰ ঙঘ ভুজ খ লৈ বঢ়োৱ৷ আছে, 
এতেকে, খঘগ বহিঃস্থ কোণ গঙখ দূবস্থ ভিতৰৰ (কোণতকৈ 
ডাঙ্গৰ ( ১৬ প্ৰ ); সেই'লেখিয়া কষঙ এটা ত্ৰিভুজ ; তাৰ 
কঙ ভুজ গ লৈ বঢ়োৱা আছে, এতেকে খঙগ বহিঃস্থ কোণ, 


খকগ দৃূৰস্থ ভিতৰৰ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ, ( ১৬ প্র ); কিন্তু খঘগ: 


কোণ, খঙগ কোণতকৈ যে ডাঙ্গৰ তাক আগৈয়ে দেখুৰ| 


গৈছে; এতেকে খঘগ কোণ খথকগ কোণতকৈ অতি ডাঙ্গৰ।. 


অতএৰ ত্ৰিভুজৰ ইত্যাদি ৷ 


[[ {ও 
(ক) কোনে! ত্ৰিভুজৰ কোণ তিনিটালৈ, তাৰ অন্তৰম্থ 


কোনে। বিন্দুৰ পৰা, সৰল বেখ| টানিলে, ত্ৰিভুজৰ ভুজ তিনিটা, 
সৰল ৰেখ। তিনিটাতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব; কিন্তু ভূজ তিনিটা 
সবল ৰেখ| তিনিটাতকৈ সকু হ’ব 

কখগ ত্ৰিভুজৰ কোণ ৰি তাৰ অন্ৰ্স্থ ঘ বিন্দুৰ 
প্ৰ কঘ, খঘ আৰু গঘ, এই তিনিট| সৰল ৰেখ৷ টান| । 

'- কথণ4-কগ, খঘথ + গঘ তকৈ ডাঙ্গৰ ( ২১ প্র) 
কথ4-খগ, কথন-গঘ-তকৈ ডাঙ্গৰ (২১ প্র ) 
খগ, কঘ--খঘ তকৈ ডাঙ্গৰ ( ২১ প্র) ৷ 

[৷] ২তি৷। ২ ২ কুয। ঘ। গছ 


বৰ অদ্ধ, 


, আকৌ৷ী| 
আকৌ কগ + 


তকৈ 
ণঙিচ , কথা কগ- খগ৷ কঘ। খঘ | গছ তকৈ ডাঙ্গব 
(৫ স্ব ))। 

. কথ, কঘ + খঘ তকৈ সক (২০ এ) ৷ আকৌ] কগ, 
কঘ-+গঘ তকৈ সৰু (২১০ এ )। আকৌ, খগ, খঘ +গখ 
তকৈ সৰু ( ২০ প্র ) .', কখ-+- কগ + খগ, ২ ২ কঘ--২ খঘ--২ 
গঘ তকৈ সক;..'. & কখথ-|-২ কগ--২& খগ, কঘ 4 খঘ-(-গঘ 
তকৈ সন্রু (৫ স্ব )৷ 


| ৬): 
১২ প্ৰতিজ্ঞা--উপপাদ্য। 
আকৃতি ২ বিধ। 

এনে এট! ত্ৰিভুজ অঙ্কিত কৰিব লাগিব, য়ে 'তাৰ ভুজ 
তিনিট। যেন তিনিট৷ নিৰূপিত সবল ৰেখাৰ সমান হয়; কিন্তু 
সেই সৰল ৰেখ তিনিটাৰ যি ছটা একত্ৰ ধৰ|,, তৃতীয়ঢোতকৈ 
যেন ডাঙ্গৰ হয়| 

ক,খআৰুগ তিনিট| সৰল ৰেখ|। সিহঁতৰ যি দুটা 
একত্ৰ লোৱ। তুতীয়টোততৈ ডাঙ্গৰ, অৰ্থাৎ ক, খ একৰর্ৰে গ 
বেখাতকৈ,, ক. গ একর্ৰে খ ৰেখাতকৈ খ, গ একরত্ৰে ক 


ৰেখাতকৈ ডাঙ্গৰ ৷ 
এতিয়া, এনে এটা ত্ৰিভুজ সাজিব লাগিব যেন, তাৰ ভুজ 
তিনিট৷ ক, খ, গ এহই.ৰেখ| তিনিটাৰ সমান হয়। 


৯৮" 
ৰ ৰ 
ৰ লানি < 
৷’ ৰ | দ 
ষ,----- ঢ় 
ঢ় আছা) ত ৰা 
ত স্স্যা র ৰ 


=< 


ঘঙ নামে এট সৰল ৰেখা টান৷ ৷ , এই ৰেখাটে। ঘ বিন্দুৰ 
পোনে সীমাবান অৰ্থাৎ সেই পোনে বাঢ়িব নোৱাৰে, কিন্তু উ 
। বিন্দুৰ পোনে অসীম অৰ্থাৎ এই পোনে যিমান বট়োৱা সিমান 


বাঢ়িব | 


[৩] 

ক ৰেখাৰ সমান কৰি ঘচ, খ ৰেখাৰ সমান কৰি চছ, আৰু 
গ ৰেখাৰ সমান কৰি ছট, কাটি লোৱা (৩ প্র); চ বিন্দু 
কেন্দ্ৰ কৰি চঘ ব্যাসাৰ্দ্ধ লই, ঘজব৷ নামে বৃত্ত আঁক৷ (৩স্বী)৷ 
আকৌ ছ বিন্দু কেন্দ্ৰ কৰি, ছট ব্যাসাৰ্ধ লই, টজৰ৷ বৃত্ত জঁক৷ 
(৩ব্বী); জ বিন্দুত, দুয়ে| ৰৃত্ত কটাকটি কৰিছে। চ,জ 
আৰু ছ, জ সংলগ্ন কব| ৷ এতিয়া, চছজ ত্ৰিভুজৰ ভুজ তিনিট। 
ক, খ, গ সৰল ৰেখ৷ তিনিটাৰ সমান হ’ব! 

কাৰণ, চ বিন্দু ঘজৰ বৃত্তৰ কেন্দ্ৰ, এতেকে চঘ আকু চজ 
সমান ( ১৫ সং )। কিন্তু চঘ, ক সৈতে সমান (ক্ৰিয়| )। 
স্মৃতৰাং চজ, ক সৈতে সমান। আকৌ, ছ বিন্দু টজৰ৷ বুভ্তব 
কেন্দ্ৰ এতেকে ছট আৰু ছজ সমান (১৫ স)্ঃ)। কিন্ত ছট 
গ সৈতে সমান ( ক্ৰিয়৷ ); স্কৃতৰাং ছজ, গ সৈতে সমান । 
আৰু চছ, খ সৈতে সমান কৰি লোৱ| হৈছে; এতেকে চজ, 
চছ আকু ছজ ত্নোট। ঙুজ, ক্ৰুমে ক, খ,গ এই তিনট| সৰল 
ৰেখাৰ সমান৷ এতেকে চছজ এনে এটা ত্ৰিভুজ অঙ্কিত কৰ৷ 
হ’ল, যাৰ তিনি ভুজ ক, খ, গ এই তিনি নিৰূপিত সৰল 
ৰেখাৰ সমান | ; 

(ক) চ: বা আৰু ছ, বা বিন্দু সংলগ্ন কৰিলে দ্বিতীয় 
আকুতি হ’ব! 

(খ) গ ৰেখাতকৈ ক আৰু খ ডাঙ্গৰ ধৰি লোৱাৰ তাৎপধ্য 
এই যে, চ কেন্দ্ৰ কৰি অঁকা বৃত্তটো, ছ কেন্দ্ৰ কৰি অঁক৷ বৃত্তৰ 
ভিতৰত সম্পূৰ্ণ কৈ নপৰে যেন; ক ৰেখাতকৈ খ আৰু গ এই 


[৬০] 


নিমিত্তে ডাঙ্গৰ বুলি লইছে যে, ছ কেন্দ্ৰ কৰি অঁকা, বৃত্তটো চ 
কেন্দ্ৰ কৰি অঁকা ৰৃত্তৰ ভিতৰত সম্পূৰ্ণ কৈ নপৰিব। আকু খ 
ৰেখাতকৈ ক আৰু গ ডাঙ্গৰ ধৰি যে ল’লে, তাৰ অভিপ্ৰায় 
দুয়ে| বৃত্ত যেন সম্পূৰ্ণ কৈ দুইৰে| বাহিৰ হৈ নপৰে। কিয়নে৷ 
তেনে দৰৰ আকৃতি হ’লে প্রতিজ্ঞা প্ৰমাণ নহ’ব। 


২৩ প্রতিজ্ঞা--সনম্পাদ্য। 


এট নিৰূপিত সৰল ৰেখাত কোনে৷ নিৰূপিত বিন্দুত, এট 
নিকপিত সৰল, ৰৈখিক কোণৰ সমান কৰি, এটা কোণ সাজিব 
লাগিব। 

কখ এট| নিৰূপিত সৰল ৰেখ, ক, তাৰ নিৰূপিত বিন্দু 
আৰু ঘগঙ, নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক কোণ। এতিয়া৷, কখ 
সৰল ৰেখাৰ ক বিন্দুত ঘগঙ সবল ৰৈখিক কোণৰ সমান কৰি 
এট কোণ সাজিব,লাগিব। { 

গঘ আৰু গঙ সৰল ৰেখাত ঘ / 

৷ 


আৰু উড হুটা বিন্দু লই দুইকো৷ ৰ“ 


ৰণ 

| 

ৰ 

সংলগ্ন কৰ৷ (১ স্বী) কখ সৰল ১, | 
ৰেখাৰ ওপবত কচছ নামে এটা ১৮ চু 


ত্ৰিভুজ এনেদৰে সাজ| যেন তাৰ কচ, চছ আৰু কছ ভুজ 
তিনিট। ক্ৰমে গঘ, ঘঙ, গঙ সৰল ৰেখা তিনিটাৰ সমান হয়; 


[ ৬৪ ] 


ৰ গঘ সৈতে, চছু, ঘঙ নৈতে আকু কছ, গঙ সৈতে 
(২২ প্র) 

| কচছ এটা ত্ৰিভুজ । তাৰ কচ আৰু কছ ভুজ 
প্ৰত্যেকে গঘঙ ব্ৰভুজৰ গথ আৰু গঙ ভুজৰ সমান; আৰু 
ভূমি ঘঙ ভূমিৰ সমান। এতেকে, চকছ কোণ ঘগঙ 
কোণৰ সমান (৮ প্র ) অতএব, কখ নিকপিত ৰেখাৰ ক 
নিক্াপিত বিন্দৃত ঘদগ্্‌৪ড সৰল বৈখিক কোণৰ সমান চকছু 
কোণ সজা হ 


১৪ প্রতিজ্ঞা- উপপাদ্য ৷ 
প্‌মাণ ৬ বিধ। 


বদি এটা ত্ৰিভুজৰ দহৃহ ভুজ ক্ৰমে আন এটা ত্ৰিভুজ 
দা ভুজে সৈতে সমান হয়, কিন্তু যদি এটাৰ সমান সমান 
ভূজৰ মধ্যবন্তী কোণ আনটোৰ সমান সমান ভূজৰ মধ্যবৰ্তী 
কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হয়, তেন্তে যি ত্ৰিভুজৰ কোণ ডাঙ্ষৰ, তাৰ 
ভূমি আন ত্ৰিভুজৰ ভূমিতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব৷ 

কখগ আৰু ঘঙচ দুট। ত্ৰিভুজ। কথগ ত্ৰিভুজৰ কথখ আৰু 
কগ ভুজ ক্ৰেমে, ঘঙচ ত্ৰিভূজৰ ঘঙ আকু ঘচ ভুজৰ সমান, 
অৰ্থাৎ কথ ভুজ ঘঙ ভুজেলৈতে, আৰু কগ ভুজ ঘচ ভুজেসৈতে 


[[ ৬৫৫] 

সমান । কিন্তু খকগ কোণ ৬ঙঘচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ, এতেকে, 
খগ ভূমি ৬ঙচ ভূমিকৈ ডাঙ্গৰ হ'ব৷ 

ঘডচ ত্ৰিভুজৰ ঘঙড আৰু ঘচ র 
ভুজ দুটাৰ মাজত ঘঙ জানিবা 
ঘচ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ নহয়। ঘঙ 
ভুজৰ ঘ বিন্দুত ঘচ থক৷ কালে | 
খকগ কোণৰ সমান কৰি উঙঘছ এ/ ॥[ 3 
[কোণ সাজ| ( ২৩ প্ৰ ), আকু ঘছ ৰেখাটো| ঘচ ব| কগ ভুজৰ 
সমান কৰি লোৱা ( ৩ প্ৰ )। ৬, ছ আৰু চ, ছ সংলগ্ন কৰ৷ ৷ 

এতিয়া, ঘঙছ ত্ৰিভূজৰ ঘড আৰু ঘছ ভূজ ক্ৰমে কখগ 
ত্ৰিভুজৰ কখ আকু কগ ভুজৰ সমান; আৰু ঙঘহছু কোণ খকগ 
কোণৰ সমান ( ক্ৰিয়| ) ; স্মুতৰাং ডছ ভূমি .খগ ভূমিৰ সমান 
( ৪ প্র ), আকৌ ঘচছ এট ত্ৰিভুজ, তাৰ, ঘচ ,আৰু ঘছ ভূজ 
পৰস্পৰ সমান ( ক্ৰিয়া )৷ এতেকে, ঘছচ কোণ ঘচছ কোণৰ 
সমান (৫ প্র )৷ কিন্তু ঘচছ কোণ ঙছচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ 
(৯ স্ব); স্মূতৰাং ঘচছ কোণও ৬ঙছচ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ । 
এতেকে, উচচ্র কাণ ডউছচ কে৷ণতকৈ অতি ডান্গৰ | চি, 
ছঙচ এট ত্ৰিভুজ, তাৰ ৬চছ কোণ ৬ছচ কোণতকৈ ডাঙ্গ 
আৰু ডাঙ্গৰ কোণৰ সন্মুখৰ ভূজও ডাঙ্গৰ ; এতেকে, ৬ছ _ঁ 
ঙচ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ ( ১৯ প্র ); কিন্তু ডছ আকু খগ সমান 
বুলি আগৈ দেখুৱা গৈছে; স্থুৃতৰাং খগ ভূমি ঙ৬চ ভূমিতকৈ 
ডাঙ্গৰ । অতএব যদি এট ত্ৰিভুজৰ ইত্যাদি ৷ 

/॥ 


|[ ৬৬ | 

(ক) “ঘঙ জানিব| ঘচ ভুজতকৈ ডাঙ্গৰ নহয়” এনে 
ক’ই লোৱাৰ উদ্দেশ্য এই যে, তেনে নক’লে আকু দুই বিধ 
পমাণ হয় ; যেনে, তলত দিয়৷ হৈছে। 

১ম আকৃতিক ঘচ ভূজৰ 
চ বিন্দু ৬চ ভূজৰ ওপৰ 
ফালে পৰিছে ৷ 

পএমাণ ৷ খছ-ন হও, 
খচ--চঙ তকৈ ডাঙ্গৰ 
(২১ প্র ); কিন্তু ঘচ=ঘহছু ( ক্ৰিয়া )। *'. ঘছ + ছঙ--ঘছ, 
থচ + চঙ-- ঘচ তকৈ ডাঙ্গৰ ; অৰ্থাৎ ডছ, ঙ৬চ তকৈ ডাঙ্গৰ । 
২য় আকুতিত ঘচ ভুজৰ চ বিন্দু ৬ছ ভুজত পৰিছে। 

প্ৰমাণ ৷ স্পষ্ট দেখ| যায় যে, ঙ৬ট, উছ ভুজৰ সমান এক 
অংশ, .', ৬ছ, ৬চ তকৈ ডাঙ্গৰ (৯ স্ব )। 


| | 


২৫ প্রতিজ্ঞা--উপপাদ্য ৷ 
যদি দুই ত্ৰিভূজৰ এটাৰ ছুই ভুজ ব্ৰুমে আনটোৰ দুই 
ভূজে সৈতে সমান হয়, কিন্তু যদি এটাৰ ভূমি আনটোৰ 
ভূমিতকৈ ডাঙ্গৰ হয়, তেন্তে যি ত্ৰিভুজৰ ভূমি ডাঙ্গৰ তাৰ 
সমান সমান ভূজৰ মধ্যবত্তী কোণও আন ত্ৰিভুজৰ সমান 
সমান ভুজৰ মধ্যবৰ্তী কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব ৷ 


[[ ৬] 
কথগ আৰু ঘঙচ দুই ত্ৰিভুজ। কথখগ ত্ৰিভুজৰ কখ আৰু 
কগ ভূজ ক্ৰেমে ঘঙচ ত্ৰিভুজৰ ঘচ আৰু ঘচ ভুঞ্জে সৈতে সমান 
অৰ্থাৎ কখ, ঘঙ সৈতে আৰু কগ, ঘট সোতে সমান ৷ কিন্তু 
খগ ভূমি ডচ ভূমিতকৈ ডাঙ্গৰ | এতে”, খকগ কোণ ঙঘচ 


কোণতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব৷ 
কাৰণ, যদি কোৱ| ২ ৰ 
কখগ কোণ ৬ঙঘচ' কোণ- ২ ষ্ট ূ 


তকৈ ডাঙ্গৰ লঙহইয়, (তক্তে 
। ! | ) [ কা 


হয় তাৰ সমান হব, নাইবা শ্ব 
তাতকৈ সক হ'ব। কিন্তু খক্‌ঘ কোন ৬ঙঘচ কোণৰ সমান 


কিয়ানে| সমান হোৱা হ’লে খগ ভূমি ডচ; ভূমিৰ সমান 


পহয় ; 
হ’লহোতেন (৪ প্র )। কিন্তু, খগ ভূমি ৬চ ভূমিতকৈ ডাঙ্গৰ 
( কল্পম: :: এতেকে খকগ কোণ উথঘচ কোণৰ সমান 


নহয় | লাক তাতকৈ সকও নহয়, কাৰণ, তেনে হেৱি৷ 

যঃ ত") 
কিন্তু খগ ভূমি ডঘচ ভূমিতকৈ সক নহয় ( কল্পনা] ) ; এতেকে 
খকগ (কোণ উচ কোণতকৈ সক নহয় | পূৰ্ব্বে দেখুৱ৷ হৈছে 
যে, খকগ কোণ ৬ঙখঘচ কোণৰ সমান নহয়; স্বৃতৰাং খকগ 


কোণ ৬ঘচ কোৌণতকৈ ডাঙ্গৰ ৷ জতএ্ৰথ৷ যদি দুই ত্ৰিভুজব 


ইত্যাদি ৷ 


২৬ প্রতিজ্ঞা--উপপাদ্ভ। 


আকৃতি ২ বিধ ৷ 

যদি দুই ত্ৰিভুজৰ এটাৰ দুই কোণ বক্ৰুমে আনটোৰ ছুই 
কোণে সৈতে সমান হয়, আৰু যদি এট৷ ২ ভূজও সমান হয়, 
অৰ্থাৎ সমান সমান কোণ শ মধ্যস্থ ভুজ অথব| সিহঁতৰ 
সন্মুখসন্থ এটা ২ ভুজ সমান হয়; তেন্তে এট ত্ৰিভুজৰ 
তাবশিষট্ঠ হ্‌ ভুজ ক্ৰেনে আনঢোৰ অবশিষ্ট দুই ভুজৰ সমান 
হ’ব। আৰু তৃতীয় কোণ সমান হ’ব। 

কখগ আৰু ঘঙচ দুই ত্ৰিভুজ। কখগ ত্ৰিভুজৰ কখগ 
আৰু কগখ কোণ ছুটা ক্ৰমে, ঘঙচ ত্ৰিভুজৰ ঘঙচ আৰু ঘচঙ 
কোণে সৈতে সমান আছে; অৰ্থাৎ কখগ কোণ ঘঙচ কোণে 
সৈতে আৰু কগখ কোণ ঘচঙ কোণে সৈতে সমান আছে; 
আকু এট এট ভুজও সমান আছে। ১ম, যি ভুজ, সমান 
সমান কোণৰ মধ্যস্থ অৰ্থাৎ খগ আৰু ডচ ভূজ সমান আছে 
বুলি ধৰ| যাওক। এতিয়া, ত্ৰিভুজ হুটাৰ আন দুই ভুজ 
অৰ্থাৎ কখ, ঘঙ সৈতে কগ, ঘচ সৈতে সমান হ’ব আৰু খকগ 
তৃতীয় কোণ, ডঘচ তৃতীয় কোণৰ সমান হ’ব। 


যদি কখ ভুজ, ঘঙ খ্র 
ভুজৰ সমান নহয় বুলি 
কোৱা, তেনেহলে ছুইৰে৷ 
মাজত এট ডাঙ্গৰ হ'ব; ঘ্ব 0}; ন মমামতাততা, 
কখ, জানিব| ঘঙ ভূুজতকৈ ডাঙ্গৰ; ঘঙ ভুজৰ সমান কৰি 
খছ কাটি লোৱা (৩ প্র ); ছ আৰু গ সংলগ্ন কৰা৷ 

এতিয়।, ছখগ আৰু ঘঙচ দুটা ত্ৰিভূজ; সিহঁতৰ ছখ ভুজ 
ঘঙ সৈতে খগ ভুজ ডচ সৈতে সমান; আৰু ছখগ কোণ খঙচ 
কোণৰ সমান ( কল্পনা )। এতেকে, ছগ ভূমি ঘচ ভূমিব 
সমান (৪ প্র); আৰু সমান সমান ভুজৰ সম্মুখনস্থ (কোণ 
সমান অৰ্থাৎ ছগখ কোণ ঘচঙ কোণৰ সমান । কিন্তু, কগখ 
কোণ থচঙ কোণৰ সমান ( কল্পন।)। এতেকে হৰ (কও 
কহ লৰ কিন! বে) ক্ৰিছ য় অ 
বস্তুৰ সমান, এনে অসম্ভৱ । এতেকে, কখ আৰু ঘঙ অসমান 
নহয় অৰ্থাৎ কখ, ঘঙ সমান । স্মৃতৰাং কথগ আৰু ঘঙচ 
ত্ৰিভুজৰ কখ ভুজ ঘঙঁ ভুজব, খগ ভূজ ৬ট ভুজৰ সমান আৱু 
কথগ কোণ ঘডচ কোণৰ সমান, অতএব কগ ভূমি ঘচ ভূমিৰ 
সমান (৪ প্র )। আৰু খকগ তৃতীয় কোণ উ৬ঘচ তৃতাঃ 
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ত 

কোণৰ সমান ৷ 
১য়, ত্ৰিভূজ দুটাৰ সমান সমান কোণৰ সন্মুখস্থ এট। ভূজ্ 
অৰ্থাৎ কখ ভুজ ঘড জসুজে সৈতে সমান সমান বুলি ন 
যাওক। পূৰ্ব্বৰ দৰে কগ ভুজ ঘচ ভুজে সৈতে আৰু খগ ভুজ 
খগ ভুজ 


[৭] 


ঙচ ভুজে সৈতে সমান হ’ব, আৰু খকগ তৃতীয় কোণ ৬ঙঘচ 
তৃতীয় কোণৰ সমান হ’ব| 


ত 


যমছই 


খগ ভুজ ঙচ ভূজে সৈতে সমান নহয় বুলি যদি কোৱা, 
তেন্তে দুটাৰ এট নিশ্চয় ডাঙ্গৰ হ'ব। খগ জানিব৷ ৬চ 
ভূজতকৈ ডাঙ্গৰ ৷! খহু, ঙচ ভুজৰ সমান কৰি লই ক আৰু ছ 
সংলগ্ন কৰ৷ ৷ । 

এতিয়া|, কছখ আৰু ঘচঙ দ্ট| ত্ৰিভুজ ; লিইতৰ কখ তুজ 
ঘঙ ভুজৰ, খছ ভুজ ঙচ ভুজৰ সমান আৰু কখছ কোণ ঘউচ 
কোণৰ সমান ( কল্পন৷ )। এতেকে, কছ ভূমি ঘচ ভূমিৰ 
সমান (৪ প্র ); আৰু সমান সমান সুজৰ সন্মুখস্থ কছবখ 
(কোণ আৰু ঘচঙ কোণ সমান। কিন্তু ঘচঙ কোণ ক্গৰ 
কোণৰ সমান ( কল্পন৷ )  স্মৃতবাং কগথ কোণ কছৰখ কোণৰও 
সমান । কিন্তু কছখ কোণ কছগ ত্ৰিভুজৰ বহিঃস্থ কোণ ; 
আৰু কগখ তাৰ দূৰস্থ ভিতৰ কোণ; এতেকে, বহিঃস্থ স্থ কোণ 
দূৰস্থ ভিতৰ কোণৰ সমান হ ব নোৱাৰে ( ১৬ প্র ); স্বৃতৰাং 
খগ আৰু ডঙচ অসমান নহয় অৰ্থাৎ সিহঁত সমান। এতেকে, 
কখগ আৰু ঘঙচ ত্ৰিভুজৰ, কখ, ঘঙ ভূজৰ, খগ, ঙচ ভুজৰ 


[7:১8 
সমান : আৰু সিহঁতৰ মধ্যবৰ্তী কথগ আৰু ঘঙচ কোণ 


সমান, স্মুতৰাং কগ ভূমি ঘচ ভূমিৰ সমান (8) আহু 
খকগ তৃতীয় কোণ ঙঘচ তৃতীয় কোণৰ সমান । অতণএৰ, 


যদি দুই ত্ৰিভুজৰ ইত্যাদি৷ 
২৭ প্রতিজ্ঞা--উপপান্য ৷ 
আকৃতি ২ বিধ ৷ 


এট সৰল ৰেখ৷ আন ছুটা সৰল বেথা ওপৰত পৰিলে 


যদি বিপৰ্য্যস্ত অর্থাৎ ওলোটা কোণ যোৰ সমান হয়; তেন্তে 


সেই সৰল ৰেখ! দুটা পৰস্পৰ সমান্তৰাল হ'ব। 
€চ-সৰল ৰেখ| কথ আৰু গধ সাৰ ৰেখা দুটাৰ ওপৰত 
পৰি === আৰু ঙচঘ ওলোট| কোণ ছটা পৰস্পৰ সমান 


কৰিছে, এতেকে, কখ আৰু গঘ সমান্তৰাল হ’ব। 


যদি বোলা, কখ আৰু গথ 
সমান্তৰাল'নহয়, তেন্তে বঢ়ালে ঢ[[}//}/}/&/&( 
সিহঁত ক, গ্‌ মূৰেই হওঁক ব’ খ, মি স্ব যি 
ঘ মূৰেই হওক এমূৰে নিশ্চয় 
মিলিব ৷ এনে যদি সম্ভৱ হয়, তেন্তে খ আৰু ঘ মূৰে বঢ়াই _ 
দিয়| যাওক আৰু বাঢ়ি যাই সিহঁত ছ বিন্দুত মিলি থাওক ৷ 
এতিয়|,, ৬চছ এট ত্ৰিভুজ ; তাৰ ছঙ ভুজ, ক বিন্দুলৈ 
বঢ়োৱ| আছে, এতেকে, কঙচ বহি:ন্থ (কোণ ড৬চছ দূবস্থ, ভিতৰ 


[৬২ ] 

কোণতকৈ ডাঙ্গৰ (১৬ এ )। কিন্তু কঙচ কোণ ডচছ কোণৰ 
সমান ( কল্পন৷ ); স্বুতবাং কঙচ কোণ ঙচছ কোণৰ সমানে] 
আৰু তাতকৈ ডাঙ্গৰে| এনে অসম্ভৱ ; এতেকে, কখ আৰু গথঘ, 
বঢ়ালে খ, খ মূৰে মিল নাখায়। সেই লেখিয়া ক, গ মূৰে 
বঢ়ালে যে মিল হ’ব তেনেও নহয়; কিন্তু যি যি সৰল (ৰেখ 
ণকে সমধৰাতলত আছে আৰু বঢ়োৱ৷| মানে কেতিয়াও মিল 
নাখায়, সিহঁতক সমান্তৰাল ৰেখ] বোলে ; স্্ৰতৰাং কখ আৰু 
গথ পৰস্পৰ সমাস্তৰাল। অতএব এটা সৰল ৰেখ] ইত্যাদি ৷ 


২৮, প্রতিজ্ঞা- উপপাদ্য । 

এটা সৰল ৰেখ| আন দুটা সৰল ৰেখাৰ ওপৰত পৰিলে 
যদি সেই ৰেখাৰ একে ফালৰ বহিঃস্থ কোণ দূৰস্থ ভিতৰ কোণৰ 
সমান হয়, কিম্বা, একে ফালৰ ভিতৰ কোণ ছটা একত্ৰ যোগে 
ছুই সমকোণৰ সমান হয়, তেন্তে, সেই ঢুই সৰল ৰেখা সমান্ত- 
ৰাল হ’ব। 

ঙচ সবল বেথা কখ আৰু গথ সৰল ৰেখ দছৃটাৰ ওপৰত 
পৰি একে ফালৰ ৬ঙছখ বহিঃস্থ কোণটোক ছজঘ দূৰস্থ ভিতৰ 
কোণৰ সমান কৰিছে, কিম্বা একে ফালৰ খছজ আৰু ছজঘ 
দূৰস্থ ভিতৰ কোণ দুটাক একত্ৰ যোগে দুই সমকোণৰ সমান 
কৰিছে; এতিয়া, কখ আৰু গঘ সমান্তৰাল হ’ব৷ 
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কাৰণ, ৬ঙছখ কোণ ছজঘ 


কোণৰ সমান ( কল্পমন| )। আৰু ৷ ্ছ 
ডছখ কোণ কছক কোণৰ সমান টি ৰ 


(১৫ প্র ); এতেকে কছজ কোণ 
ছজঘ (কোণৰ সমান (১স্ব )। 
আৰু সিহঁত বিপধ্যস্ত কোণ এতেকে, কখ আৰু গঘ সমষস্তৰাল 
(২৭প্র)৷ 

আকৌ) খছজ আৰু ছজঘ কোণ তুট়| একন্ৰে দুই সমকোণৰ, 
সমান ( কল্পন৷ ) ৷ আৰু কছজ, খছজ (কোণও একত্ৰে দুই 
সমকোণৰ সমান ( ১৩ প্র )। এতেকে, বছজ, ছজখ কৌ 
একত্ৰে কছজ আৰু খছজ কোণৰ সমান । এই দুই সমান 
বস্তুৰ পৰ| খছজ সামান্তয কোণ বাদ দিয়|, স্মুতৰাং কছজ 
অৱশিষ্ঠ কোণ ছজ'ঘ অৱশিষ্ট কোণৰ সমান (৩ স্ব )}; আৰু 
সিহঁত বিপধ্যস্ত কোণ এতেকে, কথ আৰু গ্‌ঘ সমান্তৰাল 
( ২৭ প্ৰ )। অতএব, এটা সৰল বেখ। ইত্যাদি | 


২৯ প্রতিজ্ঞা--উপপাদ্য ৷ 
যদি কোনে! সবল বেখ।, দ্ট| সমাভত্তববাল সবল বৰেখাৰ 
ওপৰত পৰে, তেনেহলে সিহঁতৰ বিপধ্যতস্ত কোণ দুট| সমান 
হ’ব ; আৰু একে ফালৰ বহিঃস্থ কোণ দূৰস্থ ভিতৰ কোণৰ 
সমান হ’ব ; আৰু একে ফালৰ ভিতৰ কোণ ছটা একত্ৰ যোগে 
ছুই সমকোণৰ সমান হ’ব। 


চু আন্ন} 


৬জ সবল ৰেখ৷ কখ আৰু গঘ এই ছুই সমান্তৰাল সৰল 
ৰেখাৰ ওপৰত পৰিছে; এতেকে কছচ আৰু ছচঘ বিপধ্যত্ত 
কোণ হুটা পৰস্পৰ সমান হ’ব; আৰু একে ফালৰ বহিঃস্থ 
ঙহুখ কোণ ছচঘ দূৰস্থ ভিতৰ কোণৰ সমান হ’ব আৰু একে 
কালৰ খছচ আৰু ছচঘ ভিতৰ কোণ দ্টা একত্ৰ যোগে দুই 
সমকোণৰ সমান হ’ব৷ 

প্রথমতঃ। যদি (কোৰ 
ক্‌ছচ আৰু ছচঘ বিপধ্যস্ত 
কোণ দুটা সমান নহয়, তেন্তে 
এট আনটোতকৈ নিশ্চয় 
ডাঙ্গৰ হ’ব। যদি এনে সম্ভৱ, চা 
কছচ কোণ, হুচঘ কোণতকৈ ডাঙ্গৰ বুলি ধৰা যাওক। এতিয়। 
এই হুই অসমান বস্তুৰ লগত খছচ কোণ যোগ কৰ।. এতেকে, 
কছচ আৰু খছচ কোণ ছচঘ আৰু খছচ কোণতকৈ ডাঙৰ 
(৪স্ব)। আৰু, কছচ আৰু খছচ কোণ হুটা দুই সমকোণৰ 
সমান ( ১৬ প্র )। স্ুতৰ৷ং ছচঘ আৰু খছচ কোণ তৃট। দুই 
সমকোণতকৈ সৰু। কিন্তু এটা সৰল ৰেখ৷ আন হুট। সৰল 
ৰেখাৰ ওপৰত পৰিলে, যদি একে ফালৰ ভিতৰ কোণ ছুট|- 
হুই সমকোণতকৈ সৰু হয়, তেনেহলে সেই হুট। সৰল ৰেখ 
বৃদ্ধি কৰিলে যি ফালৰ ভিতৰ কোণ, দুই সমকোণতকৈ সন্ধ 
সেই ফালে মিলিব | এতেকে, কখ আৰু গথঘথ সৰল ৰেখ 
দুটা বঢ়ালে খ, ঘ মূৰে মিল হ’ব (১২ব্ৰ)। কিন্তু সিঠঁত 


প্র 


||] 

কেতিয়াও নিমিলে, কিয়নে৷,., সিহঁত সমান্তৰাল সৰল ৰেখ 
( কল্পন| ) ; এতেকে কছচ আৰু ছচঘ কোণ ছৃট| অসমান 
নহয় অৰ্থাৎ সমান ৷ 

দ্বিতীয়তঃ ৷. কছচ কোণ ডছখ কোণৰ সমান (১৫ প্র) 
আৰু কছচ কোণ ছচঘ কোণ সমান বুলি ওপৰত দেখুৱা 
হৈছে: এতেকে, ৬ছখ বহিঃস্থ কোণ ছটখ দূৰহ্থ ভিতৰ (কোণৰ 
সমান | 

তৃতীয়তঃ । ওপৰত কোৱ৷ হৈছে যে, ডছখ কোণ ছচঘ 
কাণৰ সমান, এই সমান সমান বস্তু সৈতে খছচ কোণ 
যোগ দিয়৷ ৷ এতেকে ৬ছবখ আৰু খছচ কোণ একন্ৰে খবহছট 
আৰু ছচঘ্ কোণৰ সমান (২স্ব)।৷ কিন্তু ৬ডছব আৰু খছচ 
কোণ দুটা, দুই সমকোণৰ সমান ( ১৩ প্র )। স্ৰৃতৰাং এছ 
আঅ:-= ছুচঘ কোণ দুটাও দুই সমকোণৰ সমান। আৰু সিহঁত 
দু =ুবল ৰেখাৰ একে ফালে থক| ভিতৰ কোঁণ। অতএব, 
যদি কোনে| সৰল ৰেখা ইত্যাদি৷ 

৩০ প্রতিজ্ঞা--উপপান্য ৷ 
আকৃতি ২ বিধ ৷, 

যি যি সৰল ৰেখ|৷ কোনে! এট সৰল “ৰেখাৰ, সমান্তৰাল 

সিন্ৃত পৰস্পৰ সমান্তৰাল ৷ 


কখ আৰু গঘ সৰল ৰেখা পরত্যেকে ৬চ- সবল ৰেখাৰ 


সমান্তৰাল, এতিয়া কখ আৰু গঘ দুয়ো সমান্তৰাল ই’ব৷। 


[ ৭৬ ] 
ছজট সৰল ৰেখ| কখ, ৬চ, গঘ, সৰল ৰেখাৰ ওপৰত 
পৰোক । 


কখ আৰু ডচ গঘ সমান্তৰাল 
সবল ৰেখা; ছজট সিহঁতৰ ওপৰত ৰ 


পৰিছে; এতেকে, কছজ আৰু ও, ৰ 
ছজচ বিপধ্যস্ত কোণ দুটা পৰস্পৰ _ ৩ 
সমান (২৯ প্ৰ )। আকৌ ৬চ 

আৰু গঘ দুটা সমান্তৰাল সৰল বেখ|, ছজট সিহঁতৰ ওপৰত 
পৰিছে, এতেকে-ছজচ আৰু চটঘ কোণ সমান (২৯ প্র );: 
আৰু কছজ কোণ ছজ্চ কোণৰ সমান বুলি পূৰ্ব্বে দেখুৱ| 
হৈছে, এতেকে, কছট কোণ ছটঘ কোণৰ সমান আৰু সিঠত 
বিপৰ্য্যস্ত কোণ, স্থুতৰাং কখ আৰু গঘ সখল ৰেখা পৰস্পৰ 
সমান্তবাল। অতএব যি যি সৰল ৰেখ ইত্যাদি ৷ 


===========""====== 


৩১ প্ৰতিজ্ঞ৷া--সম্পান্ত ৷ 
এটা নিৰূপিত বিন্দুৰ মাজেদি, এটা নিববপিত সৰল ৰেখ ৰ 
সমান্তৰাল কৰি এট সৰল ৰেখ| টানিব লাগিব! 
ক এটা নিৰূপিত বিন্দু, আৰু খগ নিৰূপিত সৰল ৰেখ।। 
ক বিন্দুৰ,মাজেদি খগ সবল ৰেখাৰ সমান্তৰাল এট সবল 
ৰেখ| টানিব লাগিব। 


[[ ]]} 

খগ ৰেখাত খ বিন্দু লই, ক সৈতে লগাই দিয়! ; কঘ 
ৰেখাৰ ক বিন্দুত কথগ কোণৰ সমান ৬9 
কৰি ঘকঙ কোণ সাজ| (২৩ প্র ) 1 এজনে নয় 
আৰু ৬ঙক, চ লৈ বঢ়াই দিয়া৷ ‘্বঁর্ছবঁক 
এতিয়| ৬ড সৰল ৰেখা৷ খগ সৰল 
ৰেখাব সমান্ধবাল হ’ব৷ 

কাৰণ কঘ ৰেখ], খগ আৰু ঙচ ৰেখ| ছুটাৰ ওপৰত পৰি 
ডকুখ আৰু কথগ বিপিধ্যস্ত কোণ দুটা পৰস্পৰ সমান কৰিছে, 
এতেকে ৬চ সবল ৰেখা খগ সৰল ৰেখাৰ সমান্তৰাল (২৪ প্র); 
স্থুতৰাং ক নিৰূপিত বিন্দুৰ মাজেদি খগ নিৰূপিত ৰেখাৰ 
সমান্তৰাল কৰি ডচ সৰল ৰেখা টান| হ’ল। হঁতি ৷ 


৩২ পতিজ্ঞা--উপপান্ত ৷ 
আকৃতি ৩ বিধ ৷ 
কোনে] ত্ৰিভুজৰ এট ভুজ ঢিখ বঢ়াহ্‌ দিলে বহিঃস্থ কোণ 


দূৰস্থ ভিতৰ কোণ দুটাৰ সমান হ’ব; আৰু প্রতি ত্ৰিভুজৰ : 


তিনোট| ভিতৰ কোণ একত্ৰ যোগে দুই সমকোণৰ সমান 


হ’ব। 
কখগ এটা ত্ৰিভুজ । তাৰ খগ ভুজ খ লৈ বঢ়াই দিয়| ; 


এতিয়| কগঘ বহিঃস্থ কোণ, গকখ আকু কখগ দূৰস্থ ভিতৰ 


[181] 
কোণ দুটাৰ সমান হ’ব আৰু কখগ, খগক, গকখ ভিতৰ কোণ 
তিনিটা একত্ৰে দুই সমকোণৰ সমান হ’ব। 


গ বিন্দুৰ মাজেদি খক ভুজৰ সমান্তৰাল কৰি গণ টান| 
(৩১ প্র); গঙ আৰু কথখ পৰ- 
ক 


সিহঁতৰ লগত সম্মিলিত হৈছে, টা 
= ৰ = চ দু = -সস্স্মম্ম 


এতেকে, কগড আৰু খকগ গজ 
বিপধ্যন্ত কোণ দুঢ] সমান (২৯ প্র) । আকৌ।ী), গচ আৰু 

কথ সমান্তৰাল, খথ ৰেখ| সিহঁতৰ লগত সন্মিলিত হৈছে, 
এতেকে, ঙগঘ বহিঃস্থ কোণ কখগ দূৰস্থ ভিতৰ কোণৰ সমান 
(২৯ প্র); কগঙ কোণ খকগ (কোণৰ সমান বুলি পুব্বে 
প্রমাণ হৈছে, স্বুতৰাং কগথ গোটেই কোণটে। খকগ আৰু 
কখগ কোণ দৃটাৰ সমান | ২ )। 

আকৌ, কগঘ কোণ, খকগ আৰু কখগ কোণ ঢুটাৰ সমান, 
এই দুই সমান বস্তুয়ে সৈতে কগখ কোণ যোগ লি 
কগষ আৰু কগৰ কোণ খকগ, কখণগ, আৰু কগখ এই তিনি 
কোণৰ সমান ( ২ স্ব); কগথ আৰু কগখ কোণ, দুই 
সমক্লোণিৰ সমান ( ১৩:গএ); সুতৰাং কৰগ, খকগ আৰু 
কগখ কোণও একান্ৰে তুই সমকোণৰ সমান ( ১ স্ব ); 
কোনে! ত্ৰিভুজৰ ইত্যাদি৷ 

"(ক) ত্ৰিভুজৰ ভিতৰ কোণ তিনিট। যে একত্ৰ যোগে, 
দুই সমকোণৰ সমান তাক, ত্ৰিভূজটোৰ জুজ শনবঢ়োৱাকৈণল 


অতএব, 


[১] 

প্রমাণ কৰিব পাৰি। যেনে, কখগ এটা ত্ৰিভুজ । তাৰ, ক 
মূৰৰ পৰ খগ ৰেখাৰ সমান্তৰাল কৰি কঘ টান| (৩১ প্র )। 

ঘকগ কোণ==কগখ (কোণ 
(২৯ প্র) .'. ঘকগ (কোণ -+- খকগ 
কোণ -+- কখগ কোণ==কগখ কোণ 
-4-কখগ কোণনল-খকগ কোণ 
(৩ স্ব) ; কিন্তু ঘকগ কোণ + খকগ কোণ7? কথগ কোণ-= 
সমকোণ ( ২৯ প্ৰ ); -"-_ কখগ+ কগখ কোণ + খকগ (কাণ 
==২ সমকোণ । 

১। অনুমান। কোনে] সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰৰ ভিতৰ 
কোণবোৰ, সেই ক্ষেত্ৰৰ ভূজ দুগুণ কৰি তাৰ পৰ| চাৰি বাদ 
দিলে যিমান থাকে সিমান সম্‌কোণৰ সমান । 

কখগঘঙ এট সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰ ঃ তাৰ পাঁচোটা ভূজ। 
পাচক দুগুণ কৰিলে দহ, দহৰ পৰা৷ %< 
চাৰি বাদ কাটিলে ছয় হয়; এতেকে, _ পা 
কৃখগ, খগঘ, গঘঙ; ঘঙক, উকব, এই 
ভিতৰ কোণবোৰ ছয় সমকোণ্ব সমান 
হ’ব | 
ক্ষেত্ৰটোৰ ভিতৰত, ট বিন্দু লই, ট, কখ; ট, গ;ট, 
ঘ;: ; আৰু টঃ উ সংলগ্ন কৰ৷৷ সংলগ্ন কৰাত পাচোটা ত্ৰিভুজ 
হৈছে : আৰু প্ৰতি ত্ৰিভূজৰ ভিতৰ কোণবোৰ ছুই সমকোণৰ 
সমান ( ৩২ প্র); এতেকে, এই ত্ৰিভুজ পাচোঁটাৰ ভিতৰ 


[ 


কোণ, দহ সমকোণৰ সমান । কিন্তু ভিতৰ কোণ বোলোতে 
ট বিন্দুৰ চাৰিও কালৰ কোণ কেইটাও তাৰ মাজত ধৰ] 
হৈছে ; আৰু সিহঁত চাৰি সমকোণৰ সমান (২ অ, ১৫ প্র); 
এতেকে সেই দহোট| সমমোণৰ পৰ: এই চাইট সমকোণ 
বাদ কাঢ়িলে হুয় সমকোণ থাকে; স্থৃতৰাং এই সবল ৰৈখিক 
্েত্ৰটোৰ ভিতৰ কোণবোৰ ছয় সমকোণৰ সমান ৷ 
২ | অন্থমান৷ কোনে| সৰল বৈখিক ক্ষেত্ৰৰ ভুজবোৰ 
একে মুখে বঢ়াই দি দলে, বাহিৰৰ ফালে যিমান কোণ হয়, সেই 
আঢাহৃবোৰ চাইট। সমকোণৰ সমান | 
কখগঘঙ এট] পঞ্চভূক্ত সৰল 
বৈখিক ক্ষেত্ৰ । তাৰ ভুজ পঁচোটে] 
একে মুখে চ, ছু, জব, ট বিন্দুলৈ 
বঢ়াই দিয়া বঢ়াই দিয়াত বাহিৰৰ 
কালে যিবোৰ কোণ হৈছে, সিহঁত 
একত্ৰ চাৰি সমকোণৰ সমান হ’ব । 
কাৰণ, ডক, ঘঙ, গঘ, খগ আৰু কখ সৰল ৰেখাবিলাক 
ক্ৰমে, চখ, কছ়: জড়, ঘৰা-আৰু গঢ় সৰল ৰেখাবিলাকে সৈতে 
সংলগ্ন হৈ দাতিৰ কোণবিলাকক ছই হুই সমকোণৰ সমান 
কৰিছে৷ (১৩ প্ৰ )। এতেকে; এই আটাইবিলাক (কোণ 
একত্ৰ দহ সমকোণৰ সমান, কিন্তু এই দহোট। সমকোণে| 
সৈতে ক্ষেত্রটোৰ ভিতৰ, কোণবোৰও গণ্য হৈছে আৰু এই 
ভিতৰ কোণ ছয় সমকোণৰ সমান (১ অন্থঃ); স্বৃতৰাং 


চপা 


দ্‌ 


[[, ৮১ 
দহৰ ছয় গল থাকিল চাবি, বাহিৰ কে 
সমকোণৰ সমান | 

৩২ প্ৰতিজ্ঞাৰ সাহায্য লই তলত লিখ বিবয়বোৰ 
সহজে প্রমাণ হয়। 
(ক) কোনে৷ ন্ৰৈভুজৰ এট কোণ যদি আন ছুূঢা 
সেই কোণটোঁ সমকোণ ৷ 
ৰু খগক কোণ দুঢাৰ 


1৭ণবিলাক একত্ৰ চাৰি 


কোণৰ যোগফলৰ সমান হয়, (তোতে 
কখগ ত্ৰিভুজৰ কখগ (কণ খকগ আ| 
সমান, কখগ কোণ সমকোণ হ’ব! 


কথখগ কোণ==খকণ কোণ==বখগক 
(৩২ প্র); কিন্তু কব কোণ==খকগ (কোণ? খগক কোণ 


কোণ==২ সমকোণ 


( কল্পনা ) : কখগ কোণ=-> সমকোণ । 
(=; ল্রমবাহু ত্ৰিভুজৰ পতি কোণৰ পৰিমাণ -এক সম- 
'", ত্ৰিভুজৰ ৩ কোণ=-২ সমকোণ (৩২ প্র ); 


কোণৰ ভূ! 
নি কোণ প্ৰরন্পৰ সমান (অ, ৫ ঞ); ) 


তৰু সমবাহু ত্ৰিভুজৰ তি 
_ সমবাল ত্ৰিভুজৰ, ১ কোণলতে সমকোণ ৷ 

(গ) সমদ্বিবাহু ত্ৰিভূজৰ এট'৷ কোঁণ সমকোণ থাকিলে 
বাকী সমান কোণ হুটা প্ৰত্যেকে এক সমকৌোণৰ ২ ৷ 

*-, ৩ কোণ==২ সমকোণ £"- ‘- ১ .কোণ=> সমকোণ : 
:", ছুই কোণ=১ সমৰক”, আৰু তাহাতে পৰস্পৰ সমান; 
ত, ৬ কোণ=>২ সমকোণ । 

(ঘ) সমান কোণি সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰৰ যিমান ভুজ 


গু 


| ৮ ]| 

আছে, জানি৷ থাকিলে, তাৰ ভিতৰ কোণবোৰ প্রাতাকে 
কিমান ডাঙ্গৰ জানিব পাৰি৷ 

কখগঘঙ্জ এট| যড়ভুজ সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰ তাৰ ভিতৰ 
কোণ ছয়টা] পৰস্পৰ সমান। 

‘'. ভিতৰ কোণ==৮ সমকোণ (১৩২ প্র), আৰু 
সিহঁত ছয়োট| পৰস্পৰ সমান; _*, ৮--৬==১৯ সমকোণ । 

(ড) সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰৰ ভিতৰ কোণবোৰ যিমান 
সমকোণৰ সমান জানা থাকিলে, তাৰ ভুজ কিমান জান| যায় । 

ওপৰত কোৱা সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰটোৰ ভিতৰ কোন আঠ 
সমক্কোণৰ সমান । .", 
সমকোণ ১২-২-২==৬ ভুজ ৷ 


[০ মম 7 ৰা ই একৰ আৰু 
কোণে] ত্ৰিভুজৰ ঢুই্‌ কোণে সৈতে সমান হয়, তোন্তে সিহঁতৰ 
তৃতীয় কোণ ত্গনহাও। 

কাৰণ, কথগ ত্ৰিভুজৰ কোণ তিনট। ঘঙচ ত্ৰিভুজৰ কোণ 
তিনিটাব সমান ( ১১ স্ব ); কাৰণ, সিহঁতৰ হুই ছুই সমকোণৰ 
সমান { ৩২ এ) |. আৰু এটাৰ কধ্ণ আৰু কগৰ৷ কোণ দুটা] 
আনটোৰ ঘঙচ আৰু ঘচড কোণ দুটাৰ সমান দিয়| আছে: 
এই সমান সমান কোণ দুটা, প্রতি ত্ৰিভূজৰ কোণ তিনিটাৰ 
[ৰা বলি তিলে ঢাৰি ত 
তৃতীয় কোণৰ সমান থাকিব !(৩স্ব)। 


= সমকোণ-+৪ সমকোণ-==১১ 


[ ৮৩ | 


(ছ ) কোনে| নিৰূপিত সৰল ৰেখাৰ মূৰ বিন্দুৰ পৰ, 
১১ প্রতিজ্ঞাৰ বিন| সাহায্যে তাৰ ওপৰত লম্ব টানিব পাৰি। 

কখথ এট নিৰূপিত সৰল ৰেখা, তাৰ খ মূৰ বিন্দুৰ পৰ! 
এট লম্ব টানিব লাগিব । কথখ ৰেখাৰ ওপৰত কগখ সমবাহু 
ত্ৰিভুজ অঙ্কিত কৰ| (১ ); গ্ৰ 
কগ বঢ়াই দি গঘ, কগ ৰেখাৰ & 
সমান কৰি লোৱা (৩ প্র )। থ 
আৰু খ সংলগ্ন কৰা৷ ৷ এতিয়া, 
ঘখথ কখ ৰেখাৰ লমঙ্ব হব। 

' গৃথঘ কোণ==গঘৰ কোণ, আৰু কখগ কোণ==গকৰ 
কোণ (৫ এর); কখঘ কোঁণ==খক্‌ঘ কোণ-+কঘখ কোণ 

(২স্ব); আৰু ত্ৰিভুজৰ তিনি কোণ দুই সমকোণৰ সমান 

(!৩২ পঁ); বক্চধ _]);{ কোণ৭==১ সমকোণ ; আৰু, 
কথঘখ কোণ৭==১ সমকোণ; , খুঘ তাৰ লম্ব (১৭ সং )। 
কৌোনে| সমকোণক সমানে তিনি খণ্ড কৰিব 


(জঁ) 
লাগে । খকগ এটা সমকোণ | 


খ আৰু গ সংলগ্ন কৰা; কথ 
ৰেখাৰ ওপৰত -কথঘ সম- 
বাহু ত্ৰিভুজ ভঙ্কিত কৰা ( ১পর), 
খকঘ কোণ ঙক-ৰে সমান ছুই খণ্ড কৰা (৯ প্র) 

._ খকগ্‌ কোণ==১ সমকেণে ( কল্পন। ); খকঘ কোণ=স 
সমকোণ (৩২ পৰ, অ, ৫ প্র") ”.'.ঘকড কাণ আৰু খকউ 


চে } 


প্রত্যেকে=3 সমকোণ, কাৰণ সিহঁত সমান ( ক্ৰিয়৷ ); 
.. খঙক কোণ==ডকৰ কোণ-=গকৰঘ কোণ । 

কোনে৷ নিৰূপিত ' সৰল ৰেখ এটাক সমানে তিনি খণ্ড 
কৰিব লাগে ৷ কথ এটা নিব্বপিত সৰল ৰেখ|; তাক সমানে 
তিনি খণ্ড কৰিব লাগিব। 

কৰব সবল ৰেখাৰ ওপৰত কথগ নামে সম্বান্ৰ ত্ৰিভুজ 
অঙ্কিত কৰ৷ (১ প্র); কদ গ্ 
বেখাৰে খকগ (কোণ আৰু খঘ 
ৰেখাৰে কখগ কোণ সমানে দুই 
দুই্ত খণ্ড কৰ| (৯ প্র); কগ ৰ্ক্ব্ব} 
নিবি মাজৰ ত কুৰি ঘাবিতুৰ মাজেদি ঘঙ আৰু গখ 
(ৰেখাৰ সমান্তৰাল কৰি ঘ বিন্দুৰ মাজেদি ঘচ টান| ( ৩১ প্র); 
এতিয়া কখ সৰল ৰেখা উড আৰু চ [ৰ সমানে তিনি খণ্ড 
হ’ব | 


গকথঘ কোণ == ভকঘ কোণ ( ক্ৰিয়৷ ) আৰু গকঘ কোণ 
= কথড কোণ (হিনএট।; = ভক্ষ কোণ- উঘক (কোণ ; 
.., কৃঙ্=ঘউ (৬ প্র ); সেই পৰে খচ==ঘচ ; আকৌ ঘচঙ 
-কোণ-==গকৰ কোণ, আৰু খঘচড কোণ =গখক কোণ (২৯ প্‌); 
ঘঙচ কোণ-"ঘচড কোণ = গকখ কোণ + গখক কোণ।(২স্ব); 
. উঘচচ কোণ= কগথ কোণ ( অ, ৩২ প্র)৷ এতেকে, ঘঙচ 
এট সমবান্র ত্ৰিভুজ স্বৃতৰ|ং তাৰ ঘঙ, ঘচ আৰু ৬চ তিনে৷ ভূ 
সমান। আৰু পুৰ্বে প্রমাণ হৈছে যে, কউ, ঘডঙ বেখাৰ আৰু 


[ লে | 


খচ, ঘচ ৰেখাৰ সমান; এতেকে, কণ, উচ আৰু চৰ তিনো 


সমান। 


৩৩ প্রতিজ্ঞা-_-উপপা দ্য । 
আকুতি ২ বিধ | 

যদি দুই সমান আৰু সমান্তৰাল সবল ৰেখাৰ এফালৰ দুই 
মূৰ এট| সৰল (ৰখাই, আৰু আন ফালৰ ঢুই শুৰি আল এট! 
সবল ৰেখাই সংলগ্ন কৰে, তেন্তে সেই দুই সৰল ৰেখ৷ পৰস্পৰ 
সমান আৰু সমান্তৰাল হ’ব৷ পা 

কখ আৰু গঘথ সৰল ৰেখা দুটা সমান আৰু সমান্তৰাল ৷ 
সিহঁতৰ ক আৰু গ মূৰ কগ সৰল বৈখাই খ আৰু ঘ মুৰ খম 
সৰল ৰেখাই সংলগ্ন কৰিছে; এতেকে, কগ আৰু খঘ সমান 
আৰু সমান্তৰাল হ’ব ৷ খ আৰু গ লগাই দিয়৷ ৷ 

এতিয়া, কখ আৰু গিথ সমান্তৰাল : খগ দুয়ে| সৈতে 
সন্মিলিত আছে, এই কাৰণে কথগ আৰু খগঘ বিপধ্যকস্ত কোণ 


তুট পৰস্পৰ সমান (২৯প) ; কু 

কৃখগ আকু খগঘ ত্ৰিভুজৰ ৮) 
কখথ আৰু গঘ ভূজ সমান 
(কল্পন৷) ; খগ,দুইৰো সামান্য গ ম 

ভুজ, এতেকে, কখ আৰু খগ ভূজ ভ্ৰুমে গথ আৰু খুগ ভূজৰ 
সমান; আৰু কখগ কোণ খগথ কোণৰ সমান প্রমাণ হৈছে। 


৮] 


এতেকে, কগ ভূমি খঘ ভূমিব সমান (৪ প্র ) ; কখগ ত্ৰিভুজ 
খগঘ ত্ৰিভুজৰ সমান, আৰু সিহঁতৰ সমান সমান ভুজৰ সন্মুখস্থ 
কগৰ কোণ গখঘ কোণ সমান। আকৌ, খগ সৰল ৰেখ| কগ 
আৰু খঘ সৰল ৰেখাই সৈতে সন্মিলিত হৈ কগখ আৰু গখঘ 
বিপধ্যক্ত কোণ ছটা সমান কৰিছে, এতেকে, কগ আৰু খঘ 
সমান্তৰাল ( ২৭ প্র ); আৰু সিহঁত সমান যে পুব্বে প্রমাণ 
হৈছে। অতএব যদি হুই সমান আৰু সমান্তৰাল ইত্যাদি । 


৩৪ প্রতিজ্ঞা-- উপপাদ্য ৷ 
আকৃতি ১ বিধ | 

সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ সন্মুখস্থ ভুজবোৰ প্ৰস্পৰ সমান আৰু 
সন্মুখস্থ কোণবোৰও পৰস্পৰ সমান ; আৰু শ্ৰুতি অথাৎ 
চুকিয়াচুকি ৰেখাই তাক সমানে হুই খণ্ড কৰে | 

কখঘগ এট সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, খগ তাৰ শ্ৰুতি। এতেকে, 
তাৰ সৃম্মুখত ভুনি পৰস্পৰ পমাম হ’ব, আৰু সন্মুখস্থ কোণও 
সমান হ'ব। আৰু বগ শ্ৰুতিয়ে তাক সমানে তৃই খণ্ড কৰিব। 

কাৰণ, কখ আৰু গঘ ৰেখ৷ 
সমান্থূৰাল ; খগ দুইৰো সৈতে 
সম্মিলিত হৈছে ; এতেকে, কখগ 
আৰু খগঘ, বিপধ্যস্ত কোণ হৃুট।৷ ৰা 
ণৰস্প্ৰ সমান ( ২৯৩); আকৌ (ন আৰু 1২ তমাস্তবাল 


ৰ ব্ণ্য 


[) লগ 

খগ ছুইৰে| সৈতে সন্মিলিত হৈছে, এতেকে, কগখ আৰু গথথঘ 
বিপধ্যসন্ত কোণ পৰস্পৰ সমান। এতিয়া, কখগ ত্ৰিভুজৰ 
কখগ আৰু কগখ কোণ ক্ৰমে গখঘ ত্ৰিভুজৰ খগঘথ আৰু গখথ 
কোণ সৈতে সমান। আৰু সমান সমান কোণৰ ওচৰৰ এটা 
ভুজ অৰ্থাৎ খগ দুয়ে| ত্ৰিভুজৰ সামান্য তুজ, এতেকে সিহঁতৰ 
আন আন ভূজ সমান আৰু তৃতীয় কোণ সমান অৰ্থাৎ কখ 
আৰু গথ ভুজ, কগ আকু খঘ ভুজ পৰস্পৰ সমান, খকগ আৰু 
খঘগ কোণ সমান (২৬ প্র ); কখগ কোণ খগঘ কোণৰ, 
কগখ কোণ গখথ কোণৰ সমান বুলি পূৰ্ব্বে দেখুৱ হৈছে৷ 
এতেকে, কখঘ গোটেই কোণটে। কগষম গোটেই কোণটোৰ 
সমান (২ স্ব); আৰু খকগ কোণ খঘগ কোণৰ সমান যে 
পূৰ্ব্বে প্ৰমাণ হৈছে, এতেকে সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ সন্মূখ সুজ্ 
গাৰু (কাণিবোৰ পৰস্পৰ সমান । আৰু শ্ৰুতিয়ে তাক সমানে 
দুই খণ্ড কৰে৷ কাৰণ, কখগ আকু গথখথ ত্ৰিভুজৰ কখ ভুজ 
গথ ভুজৰ সমান, খগ দুইৰে| সামান্য ভুজ, এতেকে, কখ আৰু 
খগ ভুজ ক্ৰমে গঘ আকু খগ ভুজৰ সমান আৰু কখগ (কোণ 
খগথ কোণৰ সমান স্থৃতৰাং কখগ ত্ৰিভুজ খগঘ ত্ৰিভুজৰ 
৪প্)। অতএব, সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ ইত্যাত্লি ৷ 


৩৪ প্রতিজ্ঞাৰ বিপৰীত প্ৰতিজ্ঞ৷ ৷ 


সমান ॥ 


চতুৰ্ভুজ ক্ষেত্ৰৰ সন্মুখস্থ ভুজ বা সন্মুখস্থ কোণ সমান হ’লে 


সেই ভূজবোৰ সমান্তৰাল হব অৰ্থাৎ ক্ষেত্ৰটো সমান্তৰাল 


ক্ষেত্ৰ হ'ব | 


[৬ 


কখগঘ চতুভুজ ক্ষেত্ৰটোৰ ক্ৰ ৰথ 
সন্মুখস্থ ভুজ আৰু কোণবোৰ ১-৯ 
সমান “আছে; এতেকে, এই, টু 


ক্ষেত্ৰটো সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ হ’ব। 
ললখমতঃ। -'. কথ==গঘ -‘.. কখন-কঘ + গঘ-|-কথ, , 


খঘ==কগ ( কল্পন৷ ) ; --.- খকঘ কোণ= কথঘগ কোণ ( ৮ প্র) 
আৰু এই কোণ দুটা [৫ কোণ ; .*'., কখ আৰু গঘ 
সমান্তৰাল সেই দৰে কগ আৰু | |} 
দ্বিতীয়তঃ। চতুভূ্জৰ ৪ কোণ= ২ ত্ৰিভুজৰ ৬ কোণ ; 
চতুভু জৰ ৪ কোণ=3 সমকোণ । কিন্তু খকগ কোণ-==খঘগ 
কোণ ; আৰু কগথ (কোণ==কখথর কোণ ( কল্পন। ) ৷ 
খকগ কোণ + কগঘথ কোণ==খঘগ কোণ + কখথ কোণ; 
খকগ কোণ-4-কগথ কোণ =২ সমকোণ : ", কথ, আৰু গঘ 
সমান্তৰাল ( ১৮ প্র )। সেই মতে কগ আৰু খগ সমান্তৰাল 
এ“মাণ হয়। 
_(ক) সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ দয়ে| শ্ৰুতি পৰস্পৰ সমালননে 
কটাকটি কৰে। .", কঙখ আৰু গঙঘ ত্ৰিভুজ তুটাৰ কখঙ কোণ 
+ খকঙ কোণ==ঘগউড কোণ) গঘড কোণ (২৯ প্ন,২স্থ); 
'., কখ==গঘ ("৩৪ প্র ); .", কড==৬ঙঘ ; খঙ = উগ (১৬ প্ৰ)। 
(খ) আয়ত বা বৰ্গক্ষেত্ৰৰ দুয়ো শ্ৰুতি সমান । .., কুখঘ 
আৰু গখঘ ত্ৰিভূজ দৃটাৰ কখ-+ খঘ==গঘ ( কল্পন|, ২ স্ব ) 
‘ত কখঘ কোণ==গঘখ কোণ (কল্পন।) ,", ক্যল==খগ (৪ প্ৰ)! 


[_ '%ঞ ] 
(গ) বন্বস বা বৰ্গক্ষেত্ৰৰ শুতি দুট। পৰস্পৰ কটাকটি 
কৰিলে, সেই খণ্ডবোৰ শ্ৰুতি দুটাৰ লম্ব হ’ব৷ 
.. কউ=খণঙ (অ, ৩৪ প্র); কড + খঙ==খঙৰল- খঙ 
( ২ স্ব ); আৰু কথ==ঘৰ ( ৩% ৬২ সং ): '',_ কঙখ কোণ 
=খঙঘ কোণ (৮ প্ৰ); ‘- খঙ লম্ব (১০ সং ); সেই দৰে 


কণ্ড, গঙ, আকু ঘথঙ লমল্ব ৷ 


৩৫ প্রতিজ্ঞা--উপপাদ্য ৷ 

ত্াকৃ।ত = বধ। ৰ 
যি যি সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ একে ভূমিৰ ওপৰত আকু , একে 

নমাসন্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত থাকে, সিহঁত পৰস্পৰ সমান ৷ 

কখগ্‌থ আৰু ঙখগচ সমান্তৰাল দেও দুটা খগ একে ভূমিৰ 
ওপৰত খগ আৰু কচ একে সমান্তৰাল সবল ৰেখাৰ মাজত 
আছে ; এতেকে কখগথ সম্মান্তৰাল ক্ষেত্ৰটে৷ ডখগচ সমান্তৰাল 
ক্ষেত্ৰৰ সমান ৷ 
প্ৰথমতঃ | 
আৰু ডচ ভুজ একে বিন্দুত গাঁ 
অৰ্থাৎ ঘ ব| ড বিন্দুত শেষ হয়; 
এতিয়| স্পষ্ট দেখ| যায় থে, 


যেতিয়।, ক্ষেত্ৰ দুটাৰ খগ ভূমিৰ সন্মুখস্থ কথঘ 


সিহঁত প্ৰত্যেক খগঘ ত্ৰিভুজৰ দৃগুণ ( ৬৪ প্র); এতেকে 


[; ৯৬, ] 
কথগঘথ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ উখগচ সমান্তৰাল ক্ষএব সমান 
(৬স্ব)| 
দ্বিতীয়তঃ। যেতিয়া, খগ ভূমিৰ সন্মুখস্থ কৰ আৰু ডচ 
ভুজ একে ঘ বা ড বিন্দুত শেষ নহয়; তেতিয়া, তাৰ প্ৰমাণ ৷ 
কখগঘ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ কঘ ভুজ খগ ভুজৰ ‘ সমান, 
আকেৌ। ডখগচ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ সেই খগ ভুজ ঙচ ভুজৰ সমান 


শ্ব ্ধঁ } 
(৩৪ এ); স্থৃতৰাং কঘ আৰু ৬ঙচ হছুয়ে| সমান। আদ, 

ুইৰে| সৈতে যোগ দিয়| বা দুইৰে| পৰ| বাদ দিয়া৷, এতেক 
গোটাই বা বাকী কঙ গোটাই বা বাকী ঘচ সৈতে সমান আকু 
কথ, গঘ পৰস্পৰ সমানে আছে (৩৪ প্র )। আকেৌ৷ ছোৱা, 

কনট: সধল ৰেখা কথ আৰু গঘ হুই অমাত্তৰাল সৰল ৰেখাই 
সৈতে সন্মিলিত হৈ খকচ দৃূৰস্থ ভিতৰ কোণটো, গঘচ বহিঃস্থ 
কোণে সৈতে সমান কৰিছে, এতেকে, কখণ আৰু ঘগচ ত্ৰিভুজ 
দুটাৰ কঙ আৰু কথ ভুজ ক্ৰমে চঘ আৰু গঘথ ভুজৰ সমান; 

আকু সিহঁতৰ মধ্যবৰ্তী খকঙ কোণ গঘথচ কোণৰ সমান বুলি 
ওপৰত দেখুৱা হৈছে; অতএব, খড ভূমি গচ ভূমিৰ আৰু 
কথডঙ ত্ৰিভুজ ঘগচ ত্ৰিভূজৰ সমান ( ৪ প্র ); এতিয়া, কখগচ 
ক্ষেত্ৰটোৰ পৰ৷ এই সমান সমান বস্তু অর্থাৎ কখঙ ব| ঘগচ 


ত্ৰিভূজ বাদ দিলে ঙখগচ বা কথগথ বাকী থাকে, স্থৃতৰাং 


সিহঁত দুয়ে| পৰস্পৰ সমান (৩স্ব ); আৰু লসিহঁতেই একে ' 


ভূমিৰ ওপৰত একে সমান্তৰাল সবল ৰেখাৰ মাজত থক। 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ অতএৰ বি যি সমান্তৰাল ক্ষেত্র হত্যাদি ৷ 

এই প্ৰতিজ্ঞাত, সমান শব্দটোৱে কালি সম্বন্ধে হে সমান 
বুজাইছে । 


৩৬ প্রতিজ্ঞা--উপপান্য ৷ 
আকুতি ২ বিধি৷ 
যি যি সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ সমান সমান ভূমিৰ ওপৰত আৰু 
একে সমান্তৰাল সবল ৰেখাৰ মাজত থাকে, সিহঁত পৰস্পৰ 


সমান । 
কখগঘ আৰু ৬চছজ সমান্তৰাল (ক্ষেএ দ্টা| খগ আৰু 


=ুজ-আমন সমান ভূমির তুণাৰত পণ আৰু খহু একে 
সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত 


পৰস্পৰ সমান । 
খ.ড আৰু গ, জ সংলগ্ন কৰ। ৷ এতিয়া, খগ আকু চছ সমান 


( কল্পন| ) ; চছ আৰু ৬জা 
সমান ( ৩৪ প্র); স্থৃতৰাং 
খগ আৰু ৬ঙজ সমান! ১ 
স্ন )}; আৰু সিহঁত দুই 


আছে, এতেকে, হৃত 


সমাত্তৰালও ; আৰু এই দুই সমান আৰু সমান্তৰাল সৰল 


[১ > ২ |] 
ৰেখাৰ এফালৰ মূৰ খঙ সৰল ৰেখাই আৰু আন কালৰ 
মুৰ গজ সবল ৰেখাই সংলগ্ন কৰিছে, এতেকে, খঙ আৰু 
গজ তুয়ে৷ সমান আৰু সমান্তৰাল (৩৩ প্র); স্থৃতৰাং ড৬খগজ 
ক্ষেত্ৰটো! সমাত্তৰাল ক্ষেত্ৰ আকৌ৷ ডঙখগজ আৰু কখগঘ 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ হৃটা, খগ একে ভূমিৰ ওপৰত, খগ আৰু 
কজ একে সমান্তৰাল সৰল বেখাৰ মাজত আছে, এতেকে, 
সিহঁত পৰস্পৰ সমান ( ৩৫ প্র ); সেই লেখিয়| ঙখগজ আৰু 
৬চছজ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ দুটাও পৰম্পৰ সমান বুলি প্রমাণ 
কৰ] বায়। কিন্তু যি যি বস্তু কোনে| এক বস্তুৰ সমান, 
সিহঁত পৰস্পৰ সমান, স্থুতৰাং কখগঘ আৰু ডচছজ সমান্তৰাল 
ক্ষেত্র পৰস্পৰ সমান। অতএব যি যি-সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ 


হৃত্যাদি। 


৩৭ পরতিজ্ঞা--উপপান্ত ৷ 
যি যি ত্ৰিভূজ একে ভূমিৰ ওপৰত আৰু একে সমান্তৰাল 
সৰল ৰেখাৰ মাজত থাকে, সিহঁত পৰস্পৰ সমান ৷ 
কখগ আৰু খগঘ ত্ৰিভুজ হৃট৷ খগ একে ভূমিৰ ওপৰত, 
কঘ আক খগ একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত আছে, 
এতেকে সিহঁত পৰস্পৰ সমান হ'ব। 


[৯৩ ] 

কঘ সৰল বেখাটো| দুয়েো| পোনে 

৬ আৰু চ বিন্দুলৈ বঢ়াই দিয়া; খ 
বিন্দুৰ মাজেদি কগ সৰল বেখাৰ 
সমান্তৰাল কৰি খঙ টান| (৬১ প্র ); 
আৰু গ বিন্দুৰ মাজেদি খঘ সৰল ৰে সমান্তৰাল কৰি গচ 
টান| (৩১ প্র); এতিয়া উখগক আৰু খগচঘ দুঢ়। সমান্তৰাল 
ক্ষেত্ৰ, সিহঁত, খগ একে ভূমিৰ ওপৰত খগ আৰু ৬ঙচ একে 
খাৰ মাজিত আছে ; এতেকে, সিহঁত দুয়ে৷ 


ঢ্ স 


সমান্তৰাল সৰল বে 
সমান (৩৫ প্র ) ৷ আৰু ঙখগক সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰটোক কথ 


শ্ৰুতিয়ে সমানে দুই খণ্ড কৰিছে (৩৪ প্র ); এতেকে, কখগ 
ত্ৰিভুজ, ওখগক সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ অৰ্দ্ধ, আকৌ!) গঘ শ্ৰুতিয়ে 
খগচথ ক্ষেত্ৰকে৷ সমানে দুই খণ্ড কৰিছে, সেই নিমিত্তে, খগঘ 
ত্ৰিভূজ খগচঘ ক্ষেত্ৰৰ অৰ্দ্ধ (৩৪ প্র ); আকু যি য় বস্তু 


সিহঁতৰ অৰ্দ্ধ ও সমান (৭ স্ব ); স্থৃতৰাং কথগ 


পৰস্পৰ সমান 
ত্ৰিভূজ খগঘ ত্ৰিভূজৰ সমান। অতএব যি যি ত্ৰিভুজৰ 
ইত্যাদি ৷ 


স্মৰ মম 


৩৮ প্ৰতিজ্ঞা--উপপান্ঠ । 
যি ধি ত্ৰিভূজ সমান সমান ভূমিৰ ওপ্ৰত আৰু একে 
সমান্তুৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত থাকে, সিহঁত পৰস্পৰ সমান৷ 
কখগ আৰু ঘঙচ দুটা ত্ৰিভূজ। সিহঁত খগ আৰু ৬ঙচ 


তৰভোভভাতাততৰৰঘৰৰঘেৰেেেভভভভভাভভভভৰৰৰৰককৰৰৰৰৰভধৰভৰমধধধৰৰহহহহধৰহননকভোযৰঁন্্ল্ছলানাত 
[ ৯৬] 
লেখিয়া কখ বাজে, ক বিন্দুৰ মাজেদি টন| আন কোনে৷ সৰল 
বেখাই খগ সৰল ৰেখাৰ সমান্তৰাল হ’ব নোৱাৰে বুলি প্রমাণ 
কৰা যায়; স্থৃতৰাং কঘথ সবল বেখ| খগ সৰল ৰেখাৰ সমান্ত- 
বাল । অতএব, সমান সমান ত্ৰিভূজ ইত্যাদি! 


৪০ প্রতিজ্ঞা- উপপাদ্য । 
আকৃতি ২ বিধ। 

সমান সমান ত্ৰিভূজ একে সৰল ৰেখাৰ সমান সমান 
ভূমিৰ ওপৰত একে ফালে থাকিলে, সিহঁত একে সমান্তৰাল 
সৰল ৰেখাৰ মাজত থাকিব। 

কখগ আৰু ডচঘ সমান সমান ত্ৰিভুজ দুট। খচ সৰল 
বেখাৰ খগ আৰু ঙ৬চ সমান সমান ভূমিৰ ওপৰত একে ফালে 
আছে; সিঠঁ ত একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত থাকিব। 
ক্‌ আৰু ঘ সংলগ্ন কৰ।। 

এতিয়া|, কঘ সবল ৰেখ।, খচ সৰল ৰেখাৰ সমান্তৰাল হ’ব। 
যদি নহয় বুলি কোৱা; তেন্তে 
ক বিন্দুৰ মাজেদি খচ সৰল 
ৰেখাৰ সমান্তৰাল কৰি কছ টান| 
(৩১ 130; ৷ সক সহ) ।যু6 
সৰল ৰেখাৰ,ছ বিন্দুত মিলকগৈ ! ছ আৰু চ সংলগ্ন কৰ৷ ৷ 


[=] 


এতিয়া, কখগ ত্ৰিভুজ ছডচ ত্ৰিভুজৰ সমান (৬৮ প্র ); 
কিয়নে| সিহঁত খগ আৰু ঙচ সমান সমান ভূমিৰ ওপৰত আৰু 
কছ্‌ একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত আছে। কিন্তু কখনগ 
ত্ৰিভুজ উচঘ ত্ৰিভুজৰ সমান ( কল্পন| ); এই নিমিভ্তে ডচঘ 
ত্ৰিভুজ ছঙচ ত্ৰিভুজৰ সমান ( ১ স্ব ) ৷ কিন্তু ডাঙ্গৰ বস্তু সৰু 
বস্তুৰ সমান হোৱা অসম্ভৱ (৯ স্ব )। এতেকে, কহু ৰেখা খচ 
ৰেখাৰ সমান্তৰাল নহয়। সেই দৰে, কঘ বাজে, ক বিন্দুৰ 
মাজেদি টন| কোনে| সৰল ৰেখাই খচ সৰল ৰেখাৰ সমান্তৰাল 
হ’ব নোৱাৰে যে, তাকো প্রমাণ কৰি দেখুৱাব পাৰি। স্থৃতৰাং 
কঘ সৰল ৰেখ| খচ সবল ৰেখাৰ সমান্তৰাল। অতএব, সমান 


সমান ত্ৰিভুজ ইত্যাদি ৷ 
। 9০ প্রতিজ্ঞাৰ সৰল প্মাণ। 
:ক) খ,ঘ আঁৰু গঃ *ৃ সংলগ্ন কৰ৷। কাৰণ, খগথষ 


ভিজে খঙচ ত্ৰিভুজৰ সমান 
( ৩৮ প্র ); আৰু কখগ ত্ৰিভুজৰ 
ঘঙচ ত্ৰিভুজৰ সমান ( কল্পনা / ৷ 
এতেকে, খগথ ত্ৰিভুজ কখগ 
ত্ৰিভুজৰ সমান ( ১'ব্ব ); স্বৃত্তৰাংক্য সবল বেব। খচ. সবল 


ৰেখাৰ সমান্তৰাল ( ৩৯ প্র ) ৷ 


= অভ 


[[ ৮৮ | 


৪১ প্রতিজ্ঞা--উপপাদ্য ৷ 
আকৃতি ২ বিধ। 

যদি এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, আৰু এটা ত্ৰিভুজ, একে 
ভূমিৰ ওপৰত আৰু একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত 
থাকে, তেন্তে সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰটে। ত্ৰিভুজটোৰ ছ্গুণ হ’ব। 

কথখগথ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ আৰু খগঙ ত্ৰিভুজ ; খগ ভূমিৰ 
ওপৰত, খগ আৰু কড, একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত 
আছে, এতেকে কৰখগৰ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ খগঙ ত্ৰিভুজৰ দুগুণ 
ইব। কশমআআৰুগ সংলগ্ন কৰ৷ ৷ 

এতিয়া, কখগ আৰু খগঙ ত্ৰিভুজ হুট। পৰস্পৰ সমান 
( ৩৯ প্র ); কিয়নো, সিহঁত, একে ঘ্‌ 
খগ,  ভূম্মিৰ ওপৰত একে খগ আৰু 
কঙ সমান্তৰূলি সৰল বেখাৰ মাজত 
আছে; “কিন্তু কখগথ সমান্তৰাল গা 
ক্ষেত্ৰ কখগ ত্ৰিভূজৰ দুগুণ, কাৰণ কগ শ্ৰুতিয়ে তাক সমানে 
দুই খণ্ড কৰিছে ( ৩৪ এ); স্মুতৰাং কখগঘথ সমান্ভবাল 
ক্ষেত্ৰটো! খগঙ ত্ৰিভুজৰও দুগুণ । অতএব, যদি এট সমান্তৰাল 

৪১ প্রতিজ্ঞাৰ বিপৰীত প্রতিজ্ঞ| ৷ 

যদি কোনে৷| সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ কোনে] ত্ৰিভুজৰ দুগুণ হয়, 

আৰু যদি সিহঁত একে ভূমিৰ ওপৰত কিনঙ্ব৷ একে সৰল ৰেখাৰ 


[ ৯৯ | 

সমান সমান ভূমিৰ ওপৰত একে ফালে থাকে, তেন্তে দ্য়ে৷ 
একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত থাকিব। 

কখগঘ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, গখঙ ত্ৰিভুজৰ দুগুণ আৰু সিহঁত 
একে গখ ভূমিৰ ওপৰত একে ফালে আছে, এতেকে, ছুয়ে৷ 
একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজিত থাকিব। ঘ আকৰু ৬ 

সংলগ্ন কৰ।'৷ ৰ 

এতিয়া, কঙ ৰেখ] খগ ৰেখাৰ 
সমান্তৰাল হ’ব; যদি নহয়(বোল!, 
ঘ বিন্দুৰ মাজেদি গখ সৰল ৰেখাৰ 
সমান্তৰাল কৰি ঘচ টানা (৩১এ)। 
আৰু ঘচ, খঙ সৰল ৰেখাই সৈতে চ 
আৰু গ লগাই দিয়া| | 

ঁতিয়া, কখগথ সমান্তৰাল (ক্ষেত্র আৰু গখচ ত্ৰিভুজ, দুয়ে৷ 
একে গখ ভূমিৰ ওপৰত, গখ আৰু কঘচ একে সমান্তৰাল সবল 
বৰেখাব- মাজত আছে, এতেকে কখগঘ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ গখচ 
ত্ৰিভুজৰ দুগুণ (৪ 9); আকু কংনঘ ক্ষেত্ৰ গু ত্ৰিভুজৰ 
দৃগুণ ( কল্পন| ); '..এতেকে গখচ ত্ৰিভুজ গখঙ ত্ৰিভুজৰ ৰ 
গথঙ ত্ৰিভুজ গখথট ত্ৰিভূজতকৈ ড ডাব (৯সব্ব); 
নিমিত্তে কথচ সৰল ৰেখী গধথ সৰল বেখাৰ সমান্তৰাল নহয় | 
সেই লেখিয়া, কঙ বাজে, খ বিন্দুৰ মাজেদি টন| আন কোনে 
সৰল ৰেখাই খগ সৰল । ৰেখাৰ সমান্তৰাল হ’ব নোৱাৰৈ বুলি 


বিন্দুত মিল হওক; চ 


কিন্তু 


[| লম} 
প্রমাণ হয়। স্মৃতৰাং কঙ আৰু খগ সৰল ৰেখ৷ সমান্তৰাল ৷ 
অতএব, যদি কোনে! সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ ইত্যাদি ৷ 

(ক) ওপৰত কোৱা ক্ষেত্র দুটা সমান সমান ভূমিৰ 
ওপৰত থাকিলেও সেই একে প্রমাণ ৷ 


৪২ প্রতিজ্ঞ৷--সম্পাদ্য। 

এট নিৰূপিত ত্ৰিভুজৰ সমান, আৰু এট নিৰূপিত সৰল 
ৰৈখিক কোণৰ সমান এক কোণ থক৷, এট সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ 
সাজিব লাগিব। 

কখগ এট’ নিকপিত ত্ৰিভুজ, আৰু ঘ এট। নিৰূপিত সৰল 
ৰৈখিক কোণ, এতেকে, কখগ ত্ৰিভুজৰ, সমান আৰু ঘ কোণৰ 
সমান এক কোণ থক৷ এট সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ সাজিব লাগিব। 

খগ সৰল ৰেখাটে| ঙ বিন্দুত 
সমানে দুই খণ্ড কৰ] (১০প্র); 
ক আৰু ৬ সংলগ্ন কৰ।। গঙ সৰল 
ৰেখাৰ ঘ বিন্দুত ঘ কোণৰ সমান 
কৰি গঙচ কোণ সাজ (২৩ প্র ); 
গ বিন্দুৰ মাজেদি ৬চ সবল ৰেখাৰ সমান্তৰাল কৰি গছ, আৰু 
ক বিন্দুৰ মাজেদি ডগ সৰল ৰেখাৰ সমাস্তবাল কৰি কচছ টান| 
(৩১ প্র ); চ আৰু ছ বিন্দুত, কচছ সৰল ৰেখ৷ ডচ আৰু গছ 
সৰল ৰেখাই সৈতে সম্মিলিত হৈছে। 


[[ ০) ৰ 

এতিয়া, গঙচছ এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ। আৰু কখঙ কঙগ 
ত্ৰিভুজ দৃঢ় খঙ, ঙগ এই সমান সমান ভূমিৰ ওপৰত একে 
ফালে, আঁৰু খগ আৰু কছ একে সমাল্তৰূলি সৰল ৰেখাৰ 
[অজিত আছে; এতেকে, সিহঁত সম ণ তা 
কখণগ ত্ৰিভুজ কঙগ ত্ৰিভুজৰ দহগুণ; কিন্তু চঙগছ সমান্তৰাল 
ক্ষেত্ৰটোও কঙগ ত্ৰিভুজৰ দুগুণ ( ৪১ প্র); কিয়নো, সিহঁত 
একে ৬ঙগ ভূমিৰ ওপৰত, ঙগ আৰু কছ একে সমান্তৰাল সৰল 
ৰেখাৰ মাজত আছে। স্বতৰাং ছঙগছ সমাস্তৰাল ক্ষেত্ৰটে। 
কখগ ত্ৰিভুজৰ সমান (৬স্ব); আৰু তাৰ ভিতৰৰ চঙগ 
কোণটে। ঘ কোণৰ সমান ( ক্ৰিয়া ); ইতৰাং এট নিৰূপিত 
সৰল ৰৈখিক কোণৰ সমান এটা কোণ থকা এট সমান্তৰাল 


ক্ষেত্ৰ সাজা হ’ল। 


৪৩ প্রতিজ্ঞা- উপপাদ্য । 


কৌনে] সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ শ্ৰুতি, তাৰ ভিতৰৰ যি যি 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ মাজেদি যায়, সিহঁতৰ অনুপুৰক ক্ষেত্ৰ দুট| 
পৰস্পৰ সমান । । 

কখগঘ এট সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ; কগ তাৰ শ্ৰুতি, ডৰ আৰু 
চছ তাৰ ভিতৰৰ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, যাৰ মাজেদি কগ গৈছে 
আৰু খজ, জঘ আন দুট| সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ যি যি লগালাগি 
গোটাই কখগঘ ক্ষেত্ৰটে। পুণ্তি কৰিছে, আৰু এই কাৰণেই 
সিহঁত দুইকে৷ অনুপুৰক ক্ষেত্ৰ বোলে। এতিয়া|, খজ তান্ু- 
পুৰক জঘ অনুপুৰকৰ সমান হব ৷ 

কাৰণ, কখগথ এটা| সমান্তবাল ক্ষেত্ৰ আৰু কগ তাৰ 
শ্ৰুতি; এতেকে কখগ ত্ৰিভুজ কথণ কৰ _ 
ত্ৰিভুজৰ সমান (৩৪ প্)। আকৌ৷া | | 
৬জব৷ক এটা| সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, কল 
তাৰ শ্ৰুতি, এতেকে, কডঙন্র ত্ৰিভুজ 
কবৰজ ত্ৰিভুজৰ সমান (৩৪ প্র ); সেই একে কাৰণে জছগ 
ত্ৰিভূজ জচগ ত্ৰিভুজৰ সমান; স্বৃতৰাং কঙজ আৰু জছগ 
ত্ৰিভুজ হৃটা| কবজ আৰু জচগ ত্ৰিভূজ দুটাই সৈতে সমান 
(২-ব্ৰ); কিন্তু গোটেই কথগ ত্ৰিভুজটো গোটেই কগছ 
ত্ৰিভুজৰ সমান বুলি পূৰ্বে দেখুৱা হৈছে। সুতৰাং বাকী 


[ "| 
খজ অনুপুৰক বাকী জঘ অনুপূৰকৰ সমান (৩ শৃ ) | অতএব>- 


=== 


৫৪8 প্ৰতিজ্ঞা--সম্পাদ্য ৷ 
আকুতি নানাবিধ ৷ 

কোনে নিৰূপিত ত্ৰিভুজৰ সমান আৰু | নিৰূপিত 
সৰল ৰৈখিক কোণৰ সমান এট কোণ থকা এ সমান্তৰাল 
ক্ষেত্ৰ, এট নিৰূপিত সৰল ৰেখাই মৈতে সংলগ্ন কৰিব 
এট নিৰূপিত সৰল ৰেখা, গ এটা নিৰূপিত ত্ৰিভুজ 
নল নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক কোণ ৷ এতিয়া, গ ত্ৰিভুজৰ 
ৰ টা ঘ (কোণৰ সমান এট কোণ থক), এট। সমান্তৰাল 
হই সৈতে সংল লাগিব। 

হ্ষও ৰখাই সৈতে সংলগ্ন কৰিব 
ক্ষেত্ৰ কখ র্ ৰ ৰ ত 


চু 22 
ৰ লে 


লা ত্ৰিভূজৰ সমান আৰু ঘ্‌ (কাণৰ সমান এটা কোণ থ্‌ক্‌। 


[ ৯০৪ ] 
খঙচছ নামে এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ এনেকুৱাকৈ সাজা, যেন 
তাৰ খঙ ভুজ কখ ৰেখাই সৈতে একে ৰেখ৷ হৈ থাকে, আৰু 
ডখছ কোণ ঘ কোণৰ সমান হয় ( ৪২ প্ৰ )। চছ ভুজ জলৈ 
বঢ়াই দিয়া, ক বিন্দুৰ মাজেদি খছ ব| ঙচ ৰেখাৰ সমান্তৰাল 
কৰি কজ টান| (৩১ প্র ); জ আৰু খ সংলগ্ন কৰা । এতিয়া, 
কজ আৰু ৬ঙচ দুই সমান্তৰাল সৰল ৰেখা৷, চজ দুইৰে। লগত, 
সন্মিলিত হৈছে, এতেকে, কজচ আৰু জচঙ (কোণ দৃট| দুই 
সমকোণৰ সমান (২৯ প্র ); স্মুতৰাং খজচ আৰু জচঙ কোণ 
ছটা, তুই সমকোণতকৈ সৰু । কিন্তু এট| সৰল ৰেখা আন 
দুটা সৰল ৰেখাই সৈতে সম্মিলিত হ’লে যদি একে ফালৰ 
ভিতৰ কোণ ছটা তুই সমকোণতকৈ সমান হয়, তেন্তে সেই 
হই সৰল ৰেখ| বঢ়ালে যি ফালৰ ভিতৰ (কোণ ছুই সম- 
কোণতকৈ সৰু সেই ফালে মিল হ’ব ( ১২ স্ব )।| এতেকে, 
লীন কু চভ বঢ়ালে মিলিব; দুইকো বঢ়োৱা বাওক আৰু 
লিহঁত ৭ বিষ্টরুত যায় মিল্কগৈ; আৰু ওক ব| চজ্ধ_ ৰেখাল 
সমান্তৰাল কৰি ব৷ বিন্দুৰ পৰ| বট টানি ছখ আৰু জক বঢ়াই 
দিয়া যাক; আৰু, সিহঁত বট ৰেখাই সৈতে, ট আৰু ঠ বিন্দুত 
গৈ মিলক ৷ এতিয়া, টবচজ এট] সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, আৰু 
জব তাৰ শ্ৰুতি; কছ আৰু ৬ঠ ত্ট| আন সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, 
যাৰ মাজেদি জব৷ শ্ৰুতি গৈছে আৰু খট গচ সিহঁতৰ অনুপূৰক ; 
এতেকে, খট অন্ুপূৰক খচ অনুপূৰকে সৈতে সমান (৪৩ প্র); 
কিন্তু খচ অনুপুৰক গ ত্ৰিভুজৰ সমান, স্বৃতৰাং খট অনুপুৰকও 


[[ 
গ ত্ৰিভুজৰ সমান ৷ আকৌ, ছখঙ কোণ, কখঠ কোণৰ সমান 
(১৫ প্ৰ ); কিন্তু ছখঙ কোণ ঘ কোণৰ সমান, স্থতৰাং কখত 
কোণও ঘ কোণৰ সমান৷ এতেকে, এটা নিৰূপিত ত্ৰিভুজৰ 
সমান আৰু এটা নিৰূপিত কোণৰ সমান এক (কোণ থক এট 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, এটা নিৰূপিত সৰল ৰেখাই সৈতে সংলগ্ন 
কৰ হ’ল। 


[[ দু 
৪৫ প্রতিজ্ঞা--সম্পান্ত ৷ 


কোনে] নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰৰ সমান আৰু কোনে] 
নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক কোণৰ সমান এট (কোণ থক! 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ আঁকিব লাগিব। 

কখগঘ এট নিবাপিত সবল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰ আৰু উড এট 
নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক কোণ, কখগঘ ক্ষেত্ৰৰ সমান আৰু ৬ 
কোণৰ সমান এটা কোণ থক। এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ আঁকিব 
লাগিব। খ আৰু গ সংলগ্ন কৰ৷ ৷ 


৷ 


ম্‌ 


ৰ] 


এতিয়া, কখগ আৰু খগঘ দুটা ত্ৰিভূজ। কথগ ত্ৰিভূজৰ 
সমান চজ নামে এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ এইদৰে আঁক৷ যেন 
তাব চটজ কোণ ৬ কোণৰ সমান হয় ( ৪২ পএ্র)৷ আৰু 
খগঘ ত্ৰিভুজৰ সমান ছৰ৷ নামে এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ ছজ 
ৰেখাত এনেদৰে সংলগ্ন কৰ, যেন তাৰ ছজৰ৷ কোণ ৬ 
কোণৰ সমান হয় ( ৪৪ প্র); এতিয়া, চট বঠ ক্ষেত্ৰটে। 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ হ’ব। 


[ ১০%) ] 

কাৰণ, চটজ আৰু ছজৰ৷ কোণ হুটা প্রত্যেকে ৬ কাণৰ 
সমান; এতেকে, চটজ কোণ হজ কোণে সৈতে সমান ; 
টজছ কোণ দুয়ে| সৈতে যোগ কৰা, স্থৃতৰাং চটজ আকু টঢজছ 
কোণ একত্ৰ যোগে টজছ আৰু ছজৰ৷ কৌণ্ৰ সমান। কিন্তু 
চট্জ আৰু টজছ কোণ দুটা ছুই সমকোণৰ সমান, (২৯ প্র )। 
স্মুতৰাং টজছ আৰু ছজব৷ কোণ দুটাও ছুই সমকোণৰ সমান ৷ 
এতিয়া, ছজ সৰল ৰেখাৰ জ বিন্দুত টজ আবু বাজ দ্ট৷ সবল 
ৰেখ। সেই বিন্দুৰ বিপৰীত ফালৰ পৰ! আহি দীাতিৰ কোণ 
দুটাক দুই সম্‌কোণৰ সমান কৰিছে, এই নিমিত্তে টজ আৰু 
বাজ একে সৰল ৰেখাহৈ আছে ( ১৪ প্র)৷, 

আকৌ, ছজ সৰল ৰেখা চছ আকু টজ দুই সমান্তৰাল 
সৰল ৰেখাই সৈতে সন্মিলিত হৈ চছজ আৰু ছজব৷ কোণ 
দুটাক পৰস্পৰ সমান কৰিছে (২৯ প্র ); এই ছুই সমান 
কোণ সৈতে ঠছজ কোণ যোগ কৰ।, এতেকে, চছজ আৰু ঠছজ 
জা দুটা] একত্ৰ কছজ আৰু ছজৰা কেণৰ সমান. কিন্তু ঠজব্ম 


আৰু ছজৰ৷ কোণ ছুটা, দুই সমকোণৰ সমান (২৯পর)। 


স্মৃতৰাং চছজ আৰু গছজ কেোণএও-দুই -সমকোণৰ সমান ; সেই 
1হৈ আছে (১৪ প্র )। 


নিমিত্তে চছ আৰু ঠ&ছ একে সৰল ৰেখ 

শক চট ইজ নৰন ||] ৰ ঠব৷ সৰল ৰেখাৰ 
সমান্তৰাল ; এই হেতুকে চট আকু ঠৰ পৰস্পৰ সমান্তৰাল ৷ 
চ আৰু টৰ৷ সমান্তৰাল বুলি পুৰ্বেরে প্রমাণ হৈছে, এতেকে, 
চট বঠ এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, আৰু চজজ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰটে। 


চল} 

কখগ ত্ৰিভুজৰ আৰু ছব৷ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, খগঘ ত্ৰিভুজৰ 
সমান ( ক্ৰিয়া ); স্থৃতৰাং গোটেই চৰ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ, 
গোটেই কঘগঘ সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰটোৰ সমান। এতেকে 
কখগঘ নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰৰ সমান, আৰু ঙ নিৰূপিত 
কোণৰ সমান এট কোণ থক এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ অঁক। 
হ'ল। 

যেতিয়া, সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰটে| ছাইতাত্‌কৈ বেশি ভুজৰ 
হয়, তেতিয়া পূৰ্ব্বৰ দৰে চুকিয়াচুকি ৰেখ| টানি তাক ত্ৰিভুজ 
আকি ল’ব| ৷ আৰু তাৰে এটা ত্ৰিভূজৰ সমান কৰি প্ৰথমে 
এটা| সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ আাকিব৷ ৷ সেই ক্ষেত্ৰটোৰ লগত দ্বিতীয় 
ত্ৰিভুজৰ সমান কৰি দ্বিতীয় সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ এটা! সংলগ্ন 
কৰিবা, তাৰ লগত আকৌ তৃতীয় সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ এটা. 
তৃতীয় ত্ৰিভুজৰ সমান কৰি সংলগ্ন কৰি আকিবা!, এই লেখিয়৷, 
যিমান ত্ৰিভুজ থাকে সিমান সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ এটা এটাকৈ 
সংলগ্ন কৰি যাবা, পাছত প্রতিজ্ঞাৰ প্রমাণৰ নিচিনাকৈ ==াণ 
কৰিব| ৷ 


[$ ১০১ 
&৬ প্ৰতিজ্ঞ৷|--সম্পান্ত ৷ 

এট নিৰূপিত সৰল ৰেখাৰ ওপৰত এটা বৰ্গক্ষেত্ৰ আীকিব 
লাগিব। কথ এটা নিৰূপিত সৰল ৰেখা তাৰ ওপৰত এট] 
বৰ্গক্ষেত্ৰ আঁকিব লাগিব। 

কথ ৰেখাৰ ক বিন্দুৰ পব| তাৰ ওপৰত কগ লম্ব টান] 
(১১ এ ) কঘ, কথ ৰেখাৰ সমান = 
কৰি লোৱ| (৩ প্র )। ঘ বিন্দুৰ 
মাজেদি কখ ৰেখাৰ সমান্তৰলি 
কৰি ঘঙ, আকৌ, কঘ ৰেখাৰ 
সমান্তবাল কবি খ বিন্দুৰ মাজেদি ক্ৰ 
২ড টান৷ (৩১ প্র) ৷ [8 
ৰেখ ঙ বিন্দুত মিল হওক ৷ 

এতিয়া, কখঙঘ এটা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ ঃ তাৰ কখ ভুজ ঘড, 

সৈতে, কঘথ ভুজ খঙ ভুজে সৈতে সমান (৩৪ প্র ); আৰু 


কখ ভূজ কঘ ভুজে সৈতে সমান ( ক্ৰিয়৷ ); এতেকে কথ, 
খঙ, ঘঙ আৰু কঘ ঢাৰোট] তল ত্ৰীবক্রাৰৰ সমান। সুতৰাং 
ক্ষেত্ৰটো সমবাহুক আৰু তাৰ কোণ চাইটাও সমকোণ ; কাৰণ 
কথ সৰল ৰেখ| কখ আৰু ঘঙ হুই সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ 
ওপৰত পৰি পেলায় খকঘ আৰু কঘঙ একে ফালৰ ভিতৰ 


কোণ দুটাক ছুই সমকোণৰ সমান কৰিছে ( ২৯ প্ৰ )। আৰু = 


খকঘ এটা সমকোণ ( ক্ৰিয়। ) : স্বৃতৰাং কথড কোণটোও এক 


সমকোণ । আকৌ| সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ সন্মুখস্থ কোণবিলাক-সমান, 
এতেকে খকঘ আৰু কথঙ কোণ দুটাৰ সন্মুখস্থ কখঙ আৰু খঙঘ 
কোণ দুটাও এত্যেকে সমকোণ ( ৩৪ প্র); স্বৃতৰাং ক্ষেত্ৰটোৰ 
চাৰিওট৷ কোণ সমকোণ ৷ আৰু তাৰ ভূজ চাইট সমান বুলি 
পূর্বে প্রমাণ হেছে; স্থতৰাং কখঘঙ এট বৰ্গক্ষেত্ৰ আৰু তাক 
এট নিবাপিত সৰল বেখাৰ ওপৰত অঁক। গ’ল। 

অনুমান ৷ এই প্ৰতিজ্ঞাৰ পৰ৷ জানিব পাৰি যে, সমান্ত- 
ৰাল ক্ষেত্ৰৰ এটা কোণ সমকোণ হ’লে তাৰ আটাইবোৰ কোণ 
সমকোণ হ’ব। ৰ 


“্ল্ননাআনা আত্ম =" "= স্=== 


[১৯২০] 
_ ৪৭ প্রতিজ্ঞা--উপপাদ্য ৷ 
আকৃতি নানাবিধ । _ 

সমকোণি ত্ৰিভুজৰ কৰ্ণৰ অৰ্থাৎ সমকোণৰ সন্মুখস্থ ভুজৰ 
ওপৰত অঁক৷ বৰ্গক্ষেত্ৰ, তাৰ আন দুই ভুজৰ ওপৰত অক 
বৰ্গক্ষেত্ৰ দুটাৰ সমান ই’ব ৷ | 

কখগ এট সমকোণি ত্ৰিভুজ আৰু খকগ তাব সমকোণ 
কখ ৰেখাৰ ওপৰত অকা ৷ 
বৰ্গক্ষেত্ৰটো কখ আৰু কণ 
ৰেখাৰ ওপৰত অঁক| বৰ্গ- 
ক্ষেত্ৰৰ দুটাৰ সমান হ'ব৷ 

খুগ, -কখ আৰু কগ 
ৰেখাৰ ওপৰত ক্ৰমে খঙ, _ 
খছ আক গজ বৰ্গক্ষেত্ৰ 
অন্ধিত কৰা (৪৬ প্র ); 
খঘ ব| গঙ ৰেখাৰ সমান্ত- 
বাল কৰি ক বিন্দুৰ মাজেদি কবা টানা (১৩ প্র );. ক, ঘ 
আৰু চ গ সংলগ্ন কৰ। ৷ (১ 

এতিয়া|, খকগ কোণ এটা সমকোণ ( কল্পন| ); আৰু খকছ 
কোণও এক সমকোণ (৩০ সং ); এতেকে, কখ সৰল ৰেখাৰ 
ক বিন্দুত কৃগ আৰু কছ দুটা সবল ৰেখ| তাৰ বিপৰীত ফালৰ 
পৰা আহি, একে ফালৰ দীতিৰ কৌণ দুটাক দুই সমকোণিৰ 


্‌ 


[7১১২ 


সমান কৰিছে, স্থুতৰাং কগ আৰু কছ একে সবল ৰেখাহৈ 
আছে ( ৪ প্ৰঃ ) ; সেই লেখিয়া, কখ আৰু কজ সৰল ৰেখ] 
দুটাও একে সৰল ৰেখাহৈ আছে। আকৌ গখঘ আৰু কখচ 
কোণ প্রত্যেকে সমকোণ, স্থৃতৰাং সিহঁত সমান। এই দুই 
সমান কোণে সৈতে কখগ কোণ যোগ কৰা|, এতেকে কখঘ 
গোটেই কোণটো, চখগ গোটেই কোণৰ সমান (২স্ব); 
এতিয়া, কখঘ ত্ৰিভুজৰ কখ আৰু খঘ ভুজ ক্রমে চখগ ত্ৰিভুজৰ 
খচ্‌ আৰু খগ ভুজে সৈতে সমান; আৰু সমান সমান ভুজৰ 
মধ্যবস্ত্তী কখঘ কোণ চখগ কোণৰ সমান ; এতেকে, কঘ ভূমি 
গচ ভূমিৰ সমান (৪ প্র ); আৰু কখঘ ত্ৰিভূজ চখগ ত্ৰিভুজৰ 
সমান । কিন্তু কখঘ ত্ৰিভুজ আৰু খব৷ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ ছ্য়ে| 
খঘ একে ভূমিৰ ওপৰত কঘ আৰু কৰা৷ একে সমান্তৰাল সৰল 
ৰেখাৰ মাজিত আছে, এতেকে খব৷ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ কখগ 
ত্ৰিভুজৰ দুগুণ ( ৪8১ প্র ); আৰু খছ বৰ্গক্ষেত্ৰ চখগ ত্ৰিভজৰ 
গুণ ; কিয়নো, সিহঁতও খচ একে ভূমিৰ ওপৰত খচ =-ৰু 
গছ একে সমান্তৰাল সৰল ৰেখাৰ মাজত আছে।- যি যি বস্তু 
কোনে| এক বস্তুৰ দুগুণ পিহঁত পৰস্পৰ সমান, স্মৃতৰাং খৰ! 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ খব৷ বৰ্গন্ষেত্ৰৰ সমান (৬ স্ব )। সেই মতে, 
ক, ড আৰু খ, ট সংলগ্ন কৰিলে গবা সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ গজ 
বৰ্গক্ষেত্ৰৰ সমান প্রমাণ হ’ব। এতেকে, খঘঙগ গোটেটে। 
বৰ্গক্ষেত্ৰ খঙ আৰু গজ বৰ্গক্ষেত্ৰ হ্ৃটাৰ সমান ( ২ স্ব ); আৰু 
খঘঙগ, খগ ৰেখাৰ ওপৰত অঁকা বৰ্গক্ষেত্ৰ খছ আৰু গজ 


ক্ষেত্ৰ কঞ:আৰু-কৃগ ৰেধ্ৰাৰ ওপৰত অঁক] বৰ্গক্ষেত্ৰ ৷ ১ এতেকে, 
খগ ৰেখাৰ ওপৰত অঁক| বৰ্গ, কব আৰু কগা।৷ৰেখাৰ৷৷ ওপৰত 
অঁক| বৰ্গ ছুটাৰ সমান। অত-এব, সমকোণি ত্ৰিভুজৰ 
ইত্যাদি । 
৪৬ এতিজ্ঞাৰ ভিন্‌ ভিন্‌ আকৃতি আৰু প্ৰমাণ । 

প্ৰথম। যেতিয়া ত্ৰিভুজটৌৰ ৰ 
পৰে এটা আৰু তলে ছুটা বৰ্গক্ষেত্ৰ ডক 
থাকে। ক বিন্দুৰ মাজেদি-খঘবা |/ 
গঙ ৰেখাৰ সমান্তৰাল কৰি কব৷ টান| -_/ 
(৩১ প্র )। কব, ধগ ৰেখাৰ ৰ 
বিন্দুত আৰু ঘঙ ৰেখাৰ বে বিন্দুত, 
মিল হ'ওক্‌৷; আৰু ছচ বাঢ়ি যায়৷ 
বিন্দুত মিলক; ক, ঘ আৰু বধ’, 
আৰু ঘ; জ.সংলগ্নকৰ| ৷৷৮৮৬ এ ৷৷), 

লীলা: লগসকা ৰি 
খটঘ ত্ৰিভুজ বাদে কৃথট ৷ 3 জ্ভুজ।- ; 
_কৃখঘ ত্ৰিভুজ-|-কটজ, ৰ 

খজঘ, ত্ৰিভুজ + খজৰ৷ ৷ ত্ৰিভুজ (২ জব ).ালমান: খা আৰু 
ঘজট ত্ৰিভুজ বাণে, এট জিভুজ'ল"বাটজ ? ত্ৰিদুজ ; :- কং 
ত্ৰিভূজ? কঁটজ ত্ৰিভুজ অৰ্থাৎ কখজ' জিভুজ"্দঘখজট টং জিত 
ঘ্; মি) ক্লিন্ত ৯৭% য় 


যৱ } খ্‌জ 


৷ 


ভিতি ত্ৰিভুজ ; 


[৯১৪]; 


ত্ৰিভুজ (.৪ প্ৰ ); -'. কখচছ বৰ্গ =খঘজঠ সমান্তবাল ক্ষেত্ৰ 
বাকী প্রমাণ প্রতিজ্ঞাত যেনে আছে। 


দ্বিতীয়। খগঙঘ, কৰ্ণৰ ওপৰত সজ]. বৰ্গ: কখচছ আৰু 
কগটজ দুই ভুজৰ ওপৰৰ ব্গ। এতিয়া, তিনে| বৰ্গ ত্ৰিভুজৰ, 
ওপৰ কালে আছে৷ | 
খঘ ভুজৰ ঘ বিন্দু চছ ভুজত পৰিছে; টজ ভৃজ ভূচ্ল. আন ঁ 
বিন্মত আৰু বাক বাঢ়ি খগ দুজব ব বিষ্ণুত মিলিছে =. ঘ 
আৰু ক, ড সংলগ্ন কৰ৷ ৷ ় 
.". কচ বৰ্গ =২ কখঘ ত্ৰিভুম্জ,, কাৰণ সিহঁত কখ একে 
দা ওপৰত কথ আৰু চছ একে সমান্তৰালৰ মাজত আছে 
(৪১ এ )। আকৌ, খ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ ২=কখঘ ;, কাৰণ 
সিহঁত একে খঘ ভূমিৰ ওপৰত খঘ আৰু বৰ৷ একে সমান্তৰালৰ 
মাজত আছে ( ৪১ এ) ৷_-' * কচ বৰ্গ =খব৷ সমাপ্তৱাল ক্ষেত্ৰ 
(৬.স্ব.)। বাকী বৰ্গটোৰও সেইয়ে প্ৰমাণ ৷৷ _ 


[ ১১%] 

তৃতীয়। যেতিয়৷ বৰ্গক্ষেত্ৰ কেইটা. বেলেগ বেলেগ ঠাইত 
থাকে। 

কচ আৰু কগ বৰ্গ দুটা 
এনেদৰে লগকৈ ৰাখ, দুইৰে৷ 
ভূমি যেন একে সৰল ৰেখাহৈ 
থাকে ; কথ বেখ৷ ট লৈ বঢ়াই 
দিয়, ছজ আৰু ঙট বেখ| দুটা] 
কখ ভুজৰ সমান কৰি লোৱ৷ ৷ 
চু ৰন বা আৰ টা 

', ত কৰ তিিয়া।। অকা অৰ্থাৎ কছ == 
কথ-কৰ অধীং থা | [| ত _.. খগ = কথ 
বচ হননডেছ কোণ 
(১১ স্ব );.', চজ=জজগ তৰু =-*১ চছজ=*) জখগ (৪ প্র )।৷ 
সেই লেখিয়া, চডট, গঘট, চছন আৰু জগখ চাবোট|। ত্ৰিভুজ 
আৰু চজ, জগ, গট আৰু টচ চাৰে| ব্লেখ। পৰস্পৰ সমান 
প্রমাণ হয়। স্থৃতৰাং চজগট ক্ষেত্ৰৰ ভূজ চাঁইট| সমান !৷ 
আৰু তাৰ কোণ চাইটাও তমকোণ ৷ _.'. গঘট কোণ=-খকিয 
কোন (২৯১০) [অ কোণ= ১ সমকোণ, -". গঘট 
কোণ=)১>১ সমকোণ । সেই নিমিত্তে . 'বটগ €কাণ-+-চগথ 
কোণ==১ সমকোগ ৷ আৰু টগঘ কোণ==চটঙ কোণ (৪ প্র): 
,, চটগ কোণল)- সমকোণ ৷ ক্ষেত্ৰটোব চাবে। কোণ - 
সমকোণ (অঃ ৪৬ প্র ); এতেক, চলজগট এট।. বৰ্গক্ষেত্ৰ ৷ 


[ ২৬ | 

ত্ৰিভুজ ছাইট সমান: যে তাৰে আগেয়ে প্ৰমাণ; হৈ’ছে। 
এতিয়া, গোটেই ক্ষেত্ৰটোৰ পৰা| চঙ্ট আৰু টঘগ ত্ৰিভুজ বাদ 
দিলে কচ আৰু কগ বৰ্গ বাকী থাকে, চছজ, আৰু জধগ ত্ৰিভূজ 
বাদ দিলে চগ বৰ্গ বাকী থাকে। এতেকে, চগ বৰ্গ কচ আৰু 
কগ্‌ বৰ্গ ছুটাৰ সমান ( ৩স্ব)। আৰু চগ বৰ্গ জগ কৰ্ণৰ 
ওপৰত অদ্কিত আছে, কচ আৰু কগ বৰ্গ জখ আৰু গখ ভুজৰ 
ওপৰৰ অঙ্কিত ১; তুল্য ৷ 


সভ=_-==--=-= = = == 


১১৭ 
৷ সুচাতিলিলী 


কোনে| ত্ৰিভুজৰ এনুজ্ত অঁক। বৰ্গক্ষেত্ৰ আন.-দুই; ভুজত 
অঁক। বৰ্গক্ষে্ৰ দুট।ৰ সম৷ন হ'লে সেই দুই ভুঞ্জৰ মধ্যবত্তী 
কোণ সমকোণ হব। নি টো জা 

কথগ এট ত্ৰিভুঞ্জ। তাৰ খগ ভুত অঁক। বৰ্গক্ষেত্ৰ কৰ 
আকু কম ভু্নত অ?। বৰ্গক্ষেত্ৰ দ্ৃটাৰ সমান; এতেকে, খকগ 
কো৭ সমকোণ হ'ব। র 

খক সৰল ৰেখাৰ ক 
বিন্দুৰ পৰ কগ সবল 
ৰেখাৰ লম্ব কৰি কথ টান| 
(১১ প্র ); কঘথ, কখ বেখাৰ 
সমান কৰি লোৱ| (৩ প্ৰ) 
গ আৰু ঘ সংলগ্ন কৰা । দু ণ্ 

এতিয়া, কথ আৰু কব সমান ( ক্ৰিয়৷ ), স্মুতৰাং কথ 
ৰেখাৰ বৰ্গ কথ ৰেখাৰ বৰ্গৰ সমান। এই দুই সমান বস্তুয়ে 
সৈতে কগ ৰেখাৰ বৰ্গ যোগ কৰা|, এতেকে, কঘ আকু কগ 
ৰেখাৰ বৰ্গ একত্ৰ কথ আৰু কগ বেখাৰ বৰ্মে সৈতে সমান । 
কিন্তু কৰ আৰু কগ ৰেখাৰ বৰ্গ গঞ্ধ ৰেখাৰ বৰ্গে সৈতে 
সমনি।( ৪৭ 2) |; ক্লিয্ুনেঃ ৷ কম কোণ সমকোণ । আকৌ) 
কথ আৰু কগ ধেঁখাৰ বৰ্গ খগ ৰেখাৰ বৰ্গে সৈতে সমান বুলি 
কল্লন| কৰ| হৈছে৷; এতেকে গথ ৰেখ!ৰ বৰ্গ খগ ৰেখাৰ বর্গে 


স্তৰ । 


1১১৮ |] 


সৈতে সমান ৷ স্থৃতৰাং গঘ ভুজ খগ ভুজৰ সমান। এতিয়। 
কখগ আৰু কগঘ দুট। ত্ৰিভুজ, সিহঁতৰ কখ আৰু কঘ ভুজ 
পৰম্পৰ-সমান, আৰু কগ ভূজ দুয়ে] ত্ৰিভূজৰ সমান ;. এতেকে, 
কঘ আৰু কগ, ভুজ ক্ৰমে কথখ আৰু কগ ভূজৰ সমান, গঘ 
ভূমি খগ ভূমিব সমান বুলি ওপৰত প্রমাণ হৈছে; স্থৃতৰাঃ 
ঘকগ কোণ বকগ কোণৰ সমান (৮ প্র); কিন্তু ঘকগ 
কোণটো সমকোণ স্থৃতৰা: খকগ কোণে| সমকোণ ৷ অতএব, 
কোনো ত্ৰিভুজৰ | 

( কক.) কোনে বৰ্গক্ষেত্ৰৰ এটা ভুজব পৰিমাণ জন| থাকিলে 
তাৰ বৰ্গ অৰ্থাৎ কালি কিমান ওলুৱাব পাৰি । যেনে ওপৰত 
পমাণ হোৱ ত্ৰিভুজৰ কখ ভূজৰ পৰিমাণ জানিব| ৩ হৃঞ্চি, 
এতিয়া, তাৰ ওপৰৰ অঙ্কিত | ৰ ফলিত ৩== 
বগ ইঞ্চি | 

(২) কোনে] বৰ্গক্ষেত্ৰৰ কালি জন| থাকিলে তাৰ বৰ্গমূল 
অৰ্থাৎ প্রতি ভুজৰব পৰিমাণ জন| যায়। যেনে, ওদ== যি 
ক্ষেত্ৰটোৰ,কালি ৯ বৰ্গ ইঞ্চি ওলায়ছে, তাৰ ভুজৰ প|[৭ন৷৭= 
[৮ ==৩ ইঞ্চি। কিন্তু সকলে ঠাইত ভুজব পৰিমাণ এনে 
ঠিককৈ ওলাব নহয় ৷ 

এতিয়া, স্পষ্ট বুজিব পাৰা যে, বৰ্গক্ষেত্ৰৰ কালি বুলিলে যি 
বৰ্গ বুলিলেও সেই ; আৰু বৰ্গদ্ষেত্ৰৰ ভূজ বুলিলে যি বৰ্গমূল 
বুলিলেও সেইয়ে ৷ 

(গ)ষিযি আখৰদি বৰ্গক্ষেত্ৰৰ এটি| ভটৰ ভুজৰ নাম থোৱা 


[ ঠি, ] 
যায়, সেই আখৰ কেইটাৰ কিম্বা সেই ভুজৰ পৰিমাণ অঙ্ধটোৰ 
ওপৰৰ সেঁ| হাতে সৰুকৈ এটা (২ ) লেখিলে তাৰ বৰ্গ বুজায়, 
যেনে কথ ২ ব|ভঁ। 

(ঘ) যিষি আখবদি বৰ্গক্ষেত্ৰৰ নাম খোৱা যায়, সেই 
আখৰ কেইটাৰ কিনঙ্ক৷ তাৰ পৰিমাণ অঙ্ধটোব ওপৰত সৌ| 
হাতে সৰু কৈ এটা (২) লেখিলে ব| সিহঁতৰ আগফালে 
(1//) এই চিন্নটেো| দিলে তাৰ বৰ্গমূল বুজায়। যেনে বৃথঘঃ 
বা |/“খঘ : ৯২ ব| ৮ । | 


=== == বসাক 


অনুশীলন ৷. 


', $ 1, ম: 2 নিব্ধপিত৷ সৰল ৰেখাৰ তলৰ, ফ্নমালে 
টি এও 13) বা: 
“কোনো লনিৰূপিত,সৰল ৰ্খোৰ 'সমান ৰ ‘বিশিক্ট 
ৰ ৰম্বস ক্ষেত্ৰ অঙ্কিত কৰ! ।- ৰ 

৩ ৷ ১ম, দ্বিতীয় প্রতিজ্ঞাৰ- আকৃতিত [ৰ ভূ্জ 
প্ৰথমে বঢ়াই নিদি পেলার প্ৰতিজ্ঞা প্রমাণ কৰ|। ২য়, 
নিকূপিত সবল ৰেখাৰ এটা মূৰ নিৰূপিত বিন্দু ধৰি, তাৰ 
তলৰ ফালে ত্ৰিভুজ অঙ্কিত আৰু ত্ৰিভুজৰ ভুজ হুটা ওপৰৰ 
ফালে বুদ্ধি কৰি তাক প্রমাণ কৰ। ৷ 

৪ ৷ দ্ট| সবল ৰেখাৰ সমষ্টি কিম্ব অন্তৰ যিমান. তিমান 
দীঘল কৰি এট সৰল ৰেখ ঢান৷ । 

৫। ১ম প্রতিজ্ঞাৰ আকৃতিত, দুই বৃত্তৰ ছেদ বিন্দু দুটা 
সংলগ্ন কৰিলে আৰু সিহঁতৰ কেন্দ্ৰও সংলগ্ন কৰিলে, দ্য়ে৷ 
সৰল বৰেখ| পৰস্পৰ লম্বভাবে সমদ্বিখণ্ডিত হ’ব । 

৬৷ যদি দুই সবল ৰেখ। লম্বভাবে পৰস্পৰ সমদ্বিখণ্ডিত 
হয়, তেনেহলে সিহঁতৰ এটাৰ ওপৰত য’তে ত’তে বিন্দু লই 
আনটোৰ দুয়ে| মূৰলৈ সৰল ৰেখ টানিলে যি যি তিভুজ হ’ব, 
সিহঁত সমদ্বিবাহুক হ’ব। 


| ২১} 
-এ। সমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজৰ ভূমি, হুয়ে৷ মূৰে বঢ়ালে বহিঃস্থ 
কোণ ছুট| পৰস্পৰ সমান হ'ব৷ | 
.৮ | যদি ‘দুট| ' সমান ‘সৰল: ৰেখ|ই কোনে| ত্ৰিভুজৰ 
ভূমিস্থ' কোণ দুটাক সমন্বিখণ্ডিত ‘কৰে, তেনেহ’লে সেই 
ত্ৰিভুজটে| সমদ্বিবাহুক ৷ 8; 

১। সমন্বিবাছু ত্ৰিভূজৰ ভূমিস্থ কোণ দুটাক সমদ্বিধণ্ডিত 
কৰি দুট| সবল বে টানিলে যি ত্ৰিভুজ হ ব সেইটে[ও সমদ্বি- 
বাহুক হ’ব। ় 

১০ | সমবাহু ত্ৰিভুজৰ ভূমিস্থ কোণ দুটাৰ পৰ| সন্মুখস্থ 
ভুজলৈ লনম্ব টানিলে যাদ, সেই ভুঙ্গ দুট। সমদ্বিখণ্ডিত হয়, 
(তেনেহ’লে ভূ।মন্থ কোণ দুটাও সমদ্বিখণ্ডিত হ’ব । টি 

১১২ ৰ তমিছ কাণি সমদ্বিখণ্ডিত 
কৰি তাৰ দুই ভুঞ্জলৈ লব টানিলে, ভুজ দুটাও সমন্বিখণ্ডিত 
হ’ব । 

১২। কোনো ত্ৰিভুজৰ ভূমিস্থ কোঁণ দুট। সমন্িণ্ডিত 
কৰি তাৰ, দুই ভুঞ্জৰ ওপৰত লম্ব টানিলে, ভুজ দুট। ষদি 
সমদ্বিধণ্ডিত হয়, তেনেহ’লে ত্ৰিভুজটো সমদ্বিবীহুক ৷ 
-১ম্‌ প্ৰতিজ্ঞৰ আকুতিত দুই বৃত্তৰ ছেদ বিন্দু দুটা = 
ৰু চঘ বেধ। টান৷ আৰু প্রম৷ণ কৰ যে, 


১৩ |. 
সংলগ্ন কবি গচ অ 
নঘথচ ত্ৰিভূজটে৷ সমবাহুক ৷| 

১৪। কঁখগ এঁত্ৰভুজৰ কথগ আৰু কগথ কোণ এক? 


[১ 
যোগে কখগ,কোণৰ সমান ; কথগ,ত্ৰিভুজক দুই সমদ্বিবাহু 
ত্ৰিভুজে বিভক্ত কৰ৷। 

১৫ ৷ ১ম, পঞ্চম প্রতিজ্ঞাৰ আকৃতিত চ আৰু ছ বিন্দু 
সংলগ্ন কবি প্রমাণ কৰ| যে, চহছঘ ত্ৰিভুজ সমদ্বিবাহুক। ২য়, 
ক শীষ কোণৰ পৰ| ঘ বিন্দুলৈ ৰেখ| টানি তাক চছ ৰেখাব জ 
লৈ বঢ়াই দিয়া| আৰু প্ৰমাণ কৰ৷ যে, চঘছ কোণ সমদ্বিখণ্ডিত 
হৈছে। ৩য়, আকৌ৷ প্রমাণ কৰ৷ যে, কঙজ্ৰচ আৰু কজছ 
ত্ৰিভুজ হৃট| সমকোণি। 

১৬ | কোনে] সৰল ৰৈখিক (কোণক সমান আঠ খণ্ড 
কৰি বিভক্ত কৰা। _ 

১৭ | এটা নিৰূপিত সৰল ৰেখাক সমান ছয় খণ্ড কৰ| ৷ 

১৮ ৷ কোনে| নিৰূপিত সৰল ৰেখাত এনে এটা বিন্দু 
স্থিৰ কৰ| যেন তাৰ বহিঃস্থ এক পাৰ্শ্বনস্থ তুই নিৰূপিত বিন্দুৰ 
পৰ সবল ৰেখ| টানিলে সিহঁত ছ্য়ে| সমান হ্য় । 

১৯ | ১ম প্রতিজ্ঞাৰ আকৃতিত যদি কখ ৰেখ৷ পৰিধিৰ 
ঘথ আৰু ড বিন্দুলৈি বঢ়াই দিগ,ঘ আকু গ, ৬ সংলগ্ন কৰ৷ 
যায়, তেনেহ’লে গঘঙ ত্ৰিভূজটে| সমদ্বিবাছুক আৰু তাৰ শীধ 
কোণ সমধালুক ৱ্ৰিভুজটোৰ শীষ কোণৰ দুই তৃতীয়াংশ ৷ 

7; ২০ ৷৷ যদি কোনে! ত্ৰিভুজৰ বহিঃস্থ আৰু তাৰ ওচৰৰ 

অন্তৰ্স্থ, কোণ হুটাক হুটে| ৰেখাই সৈতে সমানে দ্বিখণ্ডিত কৰ| 
যায়, তেনেহ’লে সেই ই ৰেখাৰ মধ্যবত্্তী কাণ এক সমকোণ 
হ'ক্ল৷], ['17'} + 


[১২৩ ] 
__ ২১,৷ ৷ ক্লুথগ,৷৫কোণ সমদ্বিখণ্ডিত কৰ৷ আৰু গঘ বেয়।, ঘ 
লৈ বঢ়াই দি কখঘ কোণও সমদ্বিখণ্ডিত কব।; এতিয়া| প্রমাণ 
কৰ যে, এই দ্বিখগুকাৰী বেখ| দুটা পৰস্পৰ লম্ব ৷ 

১২ । ১১ প্রতিজ্ঞাত নিকপিত মবল (ৰেখাৰ এট৷ মূৰ 
নিৰূপিত বিন্দু ধৰি প্রতিজ্ঞা প্ৰমাণ কৰ।। 

২৩। কোনে| এক ত্ৰিভুজৰ কোণ বিন্দু তিনিটাৰ মাজেদি 
তিনিট। ৰেখা! ঢানি এনে এট ত্ৰিভুজ সাজ, যেন তাৰ এক 
এক ভুজ আদিম ত্ৰিভুজৰ এক এক ভুজৰ দুগুণ হয়। 

২৪। এটা সৰল বেখাৰ কোনে৷ বিন্দুত দুটা সৰল ৰেখ] 
সন্মিলিত হ’লে যদি দীতিৰ কোণ দুটা দুই সমকোণৰ সমান 
হয়, তেন্তে সেই ছুই সৰল বেখ। একে সবল বেখাহৈ থাকিব 
নে, ন| থাকিব প্রমাণ কৰি দেখুৱ৷। ১০ পি 

১৫ | দুই ৰেখ! পৰস্পৰ কটাকটি কৰিলে যি যি কোণ 
উৎপন্ন হয়; সিহঁতৰ কোনে| ছটাক সমানে দ্বিখণ্ডিত কবি দুট! 
ৰখ] টানিলে [সহ দুই ৰেখ] হৈ থাকিব। 

২৬ ৷ ১৬ প্ৰতিজ্ঞাৰ আকৃতিত কখ ভুজ বৃদ্ধি, কৰি 
প্ৰতিজ্ঞা পন্য কৰা 


২৭ | সমকৌোণি ব| বৃহৎ কোণি ত্ৰিভুজব অৱশিষ্ট দুই 


কোণ সূক্ষ্ম কোণ । ৷ 
১২৮ |, সমবাহু ত্ৰিভুজৰ | তিনটো৷ স্ুন্্ম কোণ ৷ ূ 


২৯১৭ প্ৰতিজ্ঞাৰ. আকৃতিত কখগ ভূজৰ, কনে। 


_ _ ]__ "ন ায়োৱোছ 


২৪] 
বিন্দুত গ সংলগ্ন কৰি দেখাব লাগে ষে, কখগ আৰু খকগ কোণ 
দুটা, দুই সমকোণতকৈ সৰু ৷ ্‌ 


৩০ ৷ কোনে। ত্ৰিতুজৰ দুই ভুজৰ অন্তৰতকৈ তৃতীয় ভুজ 
গুৰুতৰ । 

৩১ ৷ সমবাহু ত্ৰিভুজ্জৰ ভূমিস্থ কোণৰ গৰ৷ তাৰ দুই ভুজৰ 
ওপৰত লম্ব টানিলে, সিহঁত প্ৰত্যেকে ভূমিয়ে সৈতে যি কোণ 
কৰিব, সেই কোণ ত্ৰিভুজৰ শীৰ্ষ কে৷ণৰ অৰ্ধ হ’ব । 

৩২ ৷ সমবাহু ত্ৰিভুজৰ শীৰ্ষ কোণৰ পৰা| ভূমিলৈ ৰেখা 
টানিলে ভূ্গ তিনিটাৰ অঞ্ধী বেখাটোতকৈ ডাঙ্গৰ হ’ব। 

৩৩ ৷ প্রমাণ কৰা যে, এট| নিৰূপিত বিন্দুৰ পৰ| এট 
নিৰূপিত সৰল ৰেথালৈ একেটাহে লম্ব টানিব পাবি, আৰু এই 
লম্বটো সেই বিন্দুৰ পৰ| সেই ৰেখ৷লৈ যিমান সৰল ৰেখ। টান৷ 
যায় সকলোবোৰতকৈ সৰু; আৰু বাকী ৰেখাবোৰৰ মাজত 
যিটে। লম্বৰ ওচৰৰ [ই দূৰৈৰটোতকৈ সৰু। আৰু ছ 
মাথোন সমান ৰেখা লম্বৰ ছুই হাতে দিয়| বিন্দুৰ পৰ| দি-: 
ৰেখালৈ টান৷! যায়। 

৩৪ ৷ যদি ছটা সমান্তবাল সৰল ৰেখ। সংলগ্ন কৰি এট! 

লম্ব টান| যায় আৰু তাক সমদ্বিখণ্ডিত কৰা৷, তেনেহলে সেই 
ছেদ বিন্দুৰ মাজেদি সমান্তৰাল ৰেখ৷ দুট৷লৈ নিম ‘ৰেখ! 
টান| যাব সকলোবোৰ সমান হ’ব। 


"৩৫ ৷ কোনো ত্ৰিভুজৰ এটা বহিঃস্থ কোণক কোনে সবল 


[ ১২৫ ] 

বেখা টানি সমদ্বিখণ্ডিত কৰিলে যদি সেই; স্নৰল ন 
সমান্তৰাল হয়, তেন্তে ত্ৰিভুজটো৷ সমদ্বিবালুক ৷৷ 

৩৬ | সমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজৰ সমান দুই, ভুজ সমানে বৃদ্ধি 
কৰি সংলগ্ন কৰিলে, সেই ৰেখ়াটো,ভূমিৰ সমান্তৰাল হ’ব ৷, 

৩৭ ৷ কোনে] সমবাহু ত্ৰিভুজৰ ভিতৰত ছয়টা! সমান 
ৰম্বস ক্ষেত্ৰ,নিৰ্ম্মাণ কৰ৷ ৷ 

৩৮ । চু ক্ষেত্ৰ ছুই শ্ৰুতিৰ সমষ্টি ভাৰ চাৰি ভুজ 


সমষ্ঠিতকৈ সক ৷ { 
৩৯ |. ত্ৰিভুজৰ কোনে] এক ভুজ শ্ৰুতি কৰি এট সমস্ত- 


বাল ক্ষেত্ৰ নিৰ্ম্মাণ কৰা ৷ 
9০.11. ত্ৰিভুজৰ এট| কোণ আন ছটা কোণৰ, প্রত্যেকৰ 
দ্বিসমকোণ পূৰক কোণতকৈ সৰু৷ +; ৰ 
১ | ,কানে| সমকোণকপামানে ছয় খণ্ড করা |; 
৪২ (কোনো৷সপ্ততূজ সৰল, ৰৈখিক; ক্ষেত্ৰৰ তুজবোৰ 
দুয়ো মূৰে- বঢ়াহ দিলে, পৰস্পৰ কটাকটি কৰি সেই ছে 
বিন্দুৰিলাকত যিবোৰ কোণ উৎপন্ন কৰিব, সিহঁত ছয় সুমন 


[কোণৰ সমান হ’ব ৷, চ্‌তে 
9৪৩৬ কখগ সমকোণি ত্ৰিভুজব ক্‌গ ৰ এনে. ন 
বিন্দু স্থিৰ কৰা যে, তাৰ পৰ খগ ভূজলৈ, লম্ব টানিলে নেহ 
লম্ব খঘ্‌ ৰেখাৰ সমান ই'ব।৷ - 
৪৪91.. এটা সমান, কোঢ়ি৷ ষোড়শ, ভুজ ভুজ সৰল ৰৈখিক 


ক্ষেত্ৰৰ কোণৰ পৰিমাণে কিমান । 


1; ও ভভভ55=৪৪৬ং৪আকজ8মম 3 সক নভতকভভধৰৰকো ভক 


[[ গুহা’ |] 
৪৫ ৷ ৩২ প্রতিজ্ঞাৰ আকৃতিত গক ভুজ বৃদ্ধি আৰু কব 
ভুজ সমদ্বিখণ্ডিত কৰি প্রতিজ্ঞ৷ প্ৰমাণ কৰা৷ 
৪৬ বিবি ত্ৰিভুজৰ প্রত্যেক কোণৰ পৰিমাণ এক 
সমকোণৰ দুই তৃতীয়াংশ, সেই সেই ত্ৰিভুজ সমবাহছুক। 
'৪৭ | সমকোণি ত্ৰিভুজৰ এক ভুজ জন| আছে; আৰু 
তাৰ কৰ্ণ আৰু অৱশিষ্ট ভুজৰ সমষ্টি অথব। অন্তৰ জন| আছে, 
(৮ সমবাহু ত্ৰিভুজৰ প্রতি ভুজ কোনে| বিন্দুত সম- 
দ্বিখণ্ডিত কৰি সেই বিন্দুবোৰ সংলগ্ন কৰিলে ত্ৰিভুজটে৷ সমানে 
চাৰি খণ্ড হ’ব ৷ 
৪৯ | একানে| সমবাহু ত্ৰিভুজৰ হুই ভুজ হি 
কৰি ছেদ বিন্দু সংলগ্ন কৰিলে যি ত্ৰিভজ্ হ’ব সেইটো. 
গোটেইটো ত্ৰিভুজৰ এক চতুৰ্থাংশ ৷ ৷ 
৫০ | দ্ট| সমকৌোণি ত্ৰিভুজৰ ক্ণ_ সমান আছে আৰু 
এটা এটা ভুজ সমান আছে; টা কৰ| যে সিহঁত সৱ্=- = 
ভাবে সমান ৷ 
৫১ ৷ সমবাহু ত্ৰিভুজৰ ভিতৰ কোনে৷ বিন্দু লই, তাৰ 
পৰা ৰেখ| টানি প্রত্যেক কোণক সমদ্বিখণ্ডিত কৰিলে সেই 
ৰেখাদবাৰ পৰস্পৰ সমান হ’ব। 
৫২,। ত্ৰিভুজৰ দুই ভুজ সমদ্বিখণ্ডিত কৰি ছেদ বিন্দ্‌ 
7. সংলগ্ন কৰিলে' সেই ৰ্খোটে৷ ভূমিৰ সমান্তৰাল হ’ব। 
৫৩ ৷ 'কখগঘ চতুভু'্জ ক্ষেত্ৰৰ কখ ভুজ সমাকোণতকৈ 


[. ১২৪, ]]| 


ডাঙ্গৰ আৰু খঘ সকলোতকৈ সক, প্রমাণ কৰ| যে, ঘ কোণ 
খ কোণতকৈ আৰু,গ কোণ ক কোণতকৈ ডাঙ্গৰ ৷ 

৫৪,.।৷ যি চতুভূঞ্জৰ সন্মুখস্থ ‘কোণবোৰ সমান, সেই 
চতুভু'জ সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ হ’ব। | 

৫৫.| প্রত্যেক সমকোণি.চতুভু চতুভুজ ক্ষেত্ৰ সমান্তবাল ক্ষেত্ৰ 
হ’ব | 

৫৬ ।. যি সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ ৷ শ্ৰুতি জি কৰিলে 
খণ্ডবোৰ পৰস্পৰ লম্ব হয়, সেইটে। বহ্বস ব| বৰ্গক্ষেত্ৰ ৷” 

৫৭ ৷ যি চতুভুৰ্জৰ সন্মুখৰ ভুজবোব স্নমান, সেই চতুভু জ 
সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰ হ’ব| । ্‌ 

৫৮ | ' এট সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰক ৷ তাৰ কোনো ভুজৰ কোনে৷ 
বিন্দুৰ পৰ। ৰেখ টানি সমানে ছুই খণ্ড কৰ৷ ৷ 

৫৯ । কৌনেো| ত্ৰিভুজৰ এটা ভুজ কোনে৷ বিন্দুৰ লব: 
ৰেখ| টানি তাক সমানে ছুই খণ্ড কৰা| ৰ 

৬০ | কোনো| ত্ৰিভুজৰ ভূমি, ভূমিত সংলগ্ন এটা কোণ 


দুই ভুজৰ অন্তৰ জন! আছে: ত্ৰিভুজটো৷ অঙ্কিত 


আৰু. 
দক্|।| ; 

৬১ | এটা| সমবাহু ত্ৰিভুজৰ লম্ব দিয়| আছে, তিছুজুটো 
অঙ্কিত কৰা । 

৬২ | এটা ৷ সমবানছ লৰ: 1; ভিত এট বগঁ্‌ক্ষেত্ৰ 
অঙ্কিত কৰ | 


৬৫"; , যদি দুটা] ত্ৰিভুজ একে ভূমিৰ, এণৰত আৰু একে 


[ ১২৮ 
সমান্তৰাল৷মাজত থাকে, আকু যদি: ৰ সমান্তবাল কৰি 
কোনে] ৰেখা৷ চান সিহঁতক ছেদ।' কৰা যায়, তেন্তে সেই 
ত্ৰিভুজ ,দুটাৰ পৰা, চি৷ ৷; মনে 
সক হ’ব৷ 

'_৬৪ | কোনে সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ এক শ্ৰুতি ছয় দূৰে 
সমান দূৰলৈ বঢ়াই দি তাৰ দুয়ে৷ প্ৰান্ত অন্য শ্ৰুতিৰ ছয়ে৷ 
৬৬ ৮৬ বচ ঢ় সমান্তৰাল 
ক্ষেত্ৰ হ'ব । ন) 

৬৫ । ' ছুট| এডবীনিঅি খা; ওদৰ বৈৰৰ লৰ 
টানিলে সেই লম্ববোৰ পৰস্পৰ সমান হ’ব৷ 

৬৬ । যি মি আঁৰ উন্নতি সমান, [ত 
িলান সমূলি, ত 

৬৭ । নি শাল সো দি লৰ উৰ সমান, 
মুই. বৰ]; ৷}; টু 

৬৮ ।। ৪৩ প্রতিজ্ঞাৰ আক্লতিত ভ:: ৰা আৰু, খ,ঘ লক 
চ ছ বিন্দু সংলগ্ন কৰি প্রমাণ কৰা| যে, সিহঁত পৰস্পৰ 
সুমাজুৰাল ৷; > ৷ 

৬৯ | কোনে বনে 7 ভুজ সমানে দ্বিবভিত 
কৰিলে তাৰ, একল খণ্ডৰ বৰ্গ, আদিম বৰ্গটোৰ চতুৰ্দশ 
হ’ব। 


৭০: জা চাইট। 


[৷ ১২৯] 
বিন্দুলৈ সিহঁতক সংলগ্ন কৰিলে যি ক্ষেত্ৰ হ’ব, সেইটোও বৰ্গ 
হ'ব | 
৭১। যদি কোনে| ত্ৰিভুজৰ আৰু কোনে৷| সমান্তৰাল 
ক্ষেত্ৰৰ উন্নতি সমান হয়, কিন্তু ত্ৰিভূজৰ ভূমি সমান্তৰাল ক্ষেত্ৰৰ 
; ভূমিৰ দুগুণ হব, তেন্তে সিহঁত পৰস্পৰ সমান হ’ব। 

৭২ | কোনে| চতুভূ'জৰ চাৰে| ভুজ সমদ্বিখণ্ডিত কৰি 
ছেদ বিন্দুবোৰ সংলগ্ন কৰিলে যি চতুভু-জ হ’ব, সেইটো 
সমান্তৰাল ক্ষেত্র হ’ব| 

৭ত৩। এটা নিৰূপিত সৰল ৰৈখিক ক্ষেত্ৰৰ সমান কৰি 
এটা| ত্ৰিভুজ অঙ্কিত কৰ৷ ৷ 

৭৪ | এটা| নিৰূপিত সৰল বেখাৰ ওপৰত এট নিৰূপিত 
ত্ৰিভুজৰ সমান এটা আয়ত ক্ষেত্ৰ অঙ্কিত কৰ৷ ৷ 

৭৫। কোনে| নিৰূপিত ভূমিৰ ওপৰত কোনে নিৰ- 
পিত ত্ৰিভুজৰ সমান কৰি এট৷ সমদ্বিবাহু ত্ৰিভুজ অঙ্কিত 
কৰা৷ | 
৭৬। ৪৭ প্ৰতিজ্ঞাৰ আকৃতিত ত্ৰিভুজৰ তিনে| ভুজৰ বগ, 
তলৰ ফালে অঙ্কিত কৰি প্রতিজ্ঞা প্ৰমাণ কৰা৷ ৷ 

৭৭ ৷ দুটা বৰ্গক্ষেত্ৰৰ অন্তৰৰ সমান এটা বৰ্গক্ষেত্ৰ অঙ্কিত 
কৰ৷ ৷ 

৭৮ ৷ ৪৭ প্ৰতিজ্ঞাৰ আকৃতিত চ, জ আৰু ট, ড আৰু 
চ, ঘ সংলগ্ন কৰি প্রমাণ কৰা| যায় যে, এই তিনি ত্ৰিভুজ 
পত্যোকে কখগ ত্ৰিভুজৰ সমান। 

৯ 


গলত | 
৭৯ | গ্ৰন্বস ক্ষেত্ৰৰ ভুজ কেইটাৰ ওপৰ অকা বৰ্গৰ সমষ্টি, 
তাৰ শ্ৰুতি দুটাৰ ওপৰত অঁক। বৰ্গৰ সমান হ’ব৷ 
৮%। বৃহৎ কোণি ত্ৰিভুজৰ ৰৃহৎ কোণৰ সনম্মুখস্থ ভুজৰ 
বৰ্গ, তাৰ আন দুই ভূুজৰ বৰ্গ দুটাতকৈ ডাঙ্গৰ | 


সম্পূৰ্ণ 


9৯৩%/অ: 


তলত নাম দ্নিয়| স্থলপা)্য কিতাপবোৰ 
সৰহ কিতাপ একেবাৰে নিলে কমিচন পাব। 


১ 


হেমচন্দ্ৰ অসমীয়| ব্যাক্ৰণ 
এ অসমীয়। লৰাৰ ব্যাকৰণ 


লোকনাথ ব্যাকৰণ 
শিৱনাথ ব্যাকৰণ 


পাঠমাল| ( হেমচন্দ্ৰ ) ‘- 


জ্ঞানমালিনী ( মকিজ্জউঞ্গিন ) 
চাৰ ( সত্যনাথ বড়| ) ‘‘- 


সাহ্তি 
সাৰথি 


লচ, 


ম্ঁ 


ত্ৰিবেণী ( সৰ্ব্বেশ্বৰ শপ্ম৷ ) 


মুৰলী ( সৰ্ব্লশ্বৰ শৰ্ম্ম| ) 


জ্ঞানোদয় ( লম্বোদৰ বড়া ) 


জ্ঞানসোপান ( ৰজনী বড়মলৈ )'*, 


নিম্নপ্ৰাইমেৰী ১ম ভাগ 
নিম্নপ্ৰাইমেৰী ২য় ভাগ 
লৰাসগা  **. 
অআাম-ভূগোল 
ভূগোলসাৰ 
কাধাপ্ৰবেশ 


অসমীয়| পাটীগণিত ১ম ভাগ 
অসমীয়| পাটীগণিত ২য় ভাগ _*,, 
অসমীয়| ক্ষেত্ৰ জ্যামিতি 


আানলশ আঠ ১ম, হয় 


ন ত ৪ 


আমার দোকানত পাব, 


॥৯৮৬ 


হহাৰ বাহিৰেও সকলো প্রকাৰৰ অনমীয়| পাঠ্য কিতাপ আমাৰ হাতত আছে, পত্ৰ দিয্বামাত্ৰে 


ৰ 
ত 


ত নেপাব, সেই পুথি সেই সময়ত অন্তৰ হাততে| নাই বৃ্ি 


পঠাই দিয়| হব, যি পুথি আমাৰ হা: 


শই্ৰীশিৱনাথ ভট্টাচাধ্য, 
ভট্টাচাধ্য এছেন্সী, ডিব্ৰুগড়। 


